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mo mo 

Uluftrifs. & Exccllentifs. Domino 



CARMINO NICOLAO 
CARACCIOLO 

CASTELLI DE SANGRO DVCI , 

Et PRINCIPIS S. BONI Filio meritifrimo 
Joatwes Haptifta Palma > 

Uoniam homo cx omnibus animanti- 
bus fa&us cft a Divina Omnipotcntia 
mentis,ac rationis particcps, ut a rcbus 
creatis ad cognitioncm tantarum rcru 
Opificis pervcniat , nihil fanc illi fua- 
vius evenire potcft^uamrcs incorporcas,corporcaf- 
que,& earum caufas conteinplari , arcjue in novam 
artium,fcicntiarumquc inveftigationcm fua ftudiaj 
conferre: inter ha»c vero fummam nos ex Mathcfcos 
ftudio capere voluptatcm , omnibus in confeflo cft j 

a a ea 




ea enim adeo eft & fubie&o \ & certitudine hobilis , 
atque jucunda , ut intelleftus nofter,qui nihilnifi 
veri cognitionem afFe<5lat,quafi in una hac difcipli- 
napabulum invenire videatur qua de re merito ea_> 
inter reliquas fcientias principem locum obtinet • 
Nec fecus divinus Plato in Philebo fentitjeam enim 
lcientiaoieffe digniorem ait > & prseftantiorem, in_, 
quaplus fynceritatis 5 veritatifque elucet>qu# omnia 
in Mathefi maxime reperiuntur. Accedit ad Mathe- 
maticarum difciplinarumpra^ftantiam fumma, qua 
nobis afferunt utilitatem ad philofophiam naturale, 
& ad reliquds hujufmodi facultates, artefque perdi- 
fcendas^qua: tanta eft > ut dubium non fit quin fal- 
lantur ij pnecipue, qui ad rerum naturalium conte- 
plationem fine ipfarum auxilio fuum animum ad- 
jungunt . Etcniiii quis unquam de ccrlorum fti u- 
&ui a,Planetarum,ftellarumque motibus, ac magni- 
tudine quidquam flatuet Mathematicis dodrinis no 
imbutus ? Quis Opticorum, & Catopticorum ope_ 
deftitutus Circuli la&ei,Cometarum ,Iridis,Parelio- 
rum , Virgarum > aliorumque hujufmodi pernofcet 
naturam ? Nec profedo video quifnam de Terne 
amplitudine 5 ac rotunditate fuppeditaverit nobis 
argumentum nifi a Geometris id petamus . Pnrter 
quamquod nec humani corporis , aliorumque ani- 
mantium fabricam^ut cur mufculorum tendones hic 
in offium capita,alibi in osmediuminferantur, neqj 
eorundcm vel faltem^li^uasa^iones jfatisintellige- 

r 



ihus finc prxvio Mathematicorum auxilio . Aclco 
ut ad ha:c omnia , totamque rcrum naturam intclli- 
gcnda neceflaria; ncdum utilis merito vidcatur Ma- 
thefis . Quam fane fententiam Philofophi plerique 
omnes edocuerunt . Unum hic rcferam pcripatcti— 
cum Simplicium contra iftos Ariftippcos . qui ut ft- 
ter<e inquif, difcendtfunt ad Mathemata percipie- 
da y ita ea propter Pbi/oJbpbiam.Quarc idcm cfficere 
mihi videtur is, qui Mathemaricis difciplinis non_. 
deguftatis > repente ad Philofophos divcrtit , quod 
qui alicujus codicis materiam intelleLiurus,cjufdem 
tamcn charadteres minime tenet. Mathematicis 
enim chara&cribus , nimirum triangulis, atque cir- 
culis ( ut Magnus Galila? us loquitur ) Philofophix; 
hoc eft Natura* liber confcriptus eft. Vcrum non clt 
cur tibi , Princeps hxcellenti/Timc^ hujufce ficulta- 
tis pra:ftantiam,utilitatcmque pluribus probem,quc 
cumapprime novcris licct ad omniaNaturx arcana 
rimanda fis unicc fa&us ; hanc tamcn Philofophiar 
partem potiori quodam jure colcndam^tucndamque 
fufcepifti , ut jam excmplo tuo fummo in honorc Sc 
apud alios efle coepcrit . Libuit vcro hxc pauca de_, 
Mathcfeos dignitate, ac utilitatc notafle potius ut 
mcorum ftudiorum rationem aliquam tibi expone- 
rem . Cum enim ad Philofophiam animum dirige- 
rem^cogitarc mccum etiam > atque etiam coepi un- 
denam principium capeflerem . Cumque mihi cogi- 
tanti fa:pius illud fapientiff XI. fubierit nimirum^ 

Dcum 



Deumomnia piit» > *i *$!*», *j t*li*f creafle, atq; 
difpofuifle opera? pretiumefle exiftimavi a Mathe- 
maticis incipere. Vcritus interim Xenocratem m- 
crepante a«C*V **> fytif <$ /A<,<n, $"* f • ^ac ejusdo&o- 
rem Platonem Gymnafii foribus infcribentem & M 
«yiuMitfl®' tistru . Quare ad Mathematicas difcipli- 
nas me contuli. quibus meum ingeniolum pro viri- 
bus exercendo,nonquidem hiftorico modo,opellam 
hanc confeci^quam in publicamlueem non nifi tuo 
fub aufpicio , tutelaque prodire volui , ut fcilicet ei 
meas hafcein Geometriam cxercitationes nuncupa- 
rem,cui fumma omnia citra omnem adulationisfuf- 
picionem tribui vere poflent . Et fane tanta eft tui 
nobilitasfanguinis, tanta optimarum artium noru 
levis peritia,tantaque tuartim virtutum magnitudo, 
ut omni laude major fempcr cxticcris . Etenim,fi de 
tuo gentilitio fermo eft,quifnam percenfebit unqua 
infinitum prope heroum numerum , quibus perinde 
ac fideribus Rcgia Caracciolorum familia illuftra- 
tur ^quisomnia praclare fa&a tuorum domi , mili- 
ti^que pro laude,proPatria,pro Principc,ac pro Re- 
ligione enarrabit ? quis inquam, qux in ca vifuntur 
praxlariora virtutis monumcnta 5 augufta nimirum 
Regum paludamenta , opima Ducum , atqtie Impe- 
ratoium devi&is ex hoftibus jfpolia, Clamydes^Pur- 
puras , Infulas > Fafces, Trabeas , ac coronas omnes 
pcrfcribet enarraturus ? Fac Principeshujus familise 
enumeres,occurrent jam pcne innumeri,quippe qui 

ab 



ab antiquo Normandorum,aliorumqtic rcgno plu- 
ribus, cv illuftrioribus titulis floruere } novem fcili- 
cet Principatibus , Ducatibus vero quindccim , ac 
fcxdecim Marchionatibus , & titulis fanc majoribus 
(Comitatus mterim , minorcfquc Dominationes , 
cum innumerac pene fint omitto ) non cnim defucre 
Caraccialorum familix Comites Stabuli,Logothctc, 
AErarii Prartecli , Prorcges , & fummi cxcrcituumu 
Imperatores . quos inter adnumcrabisPrincipcs au- 
rei vellcris, Hifpanixque Magnates plurimi , maxi- 
mique apud Hifpanos habitos . ncc Ecclcfiaftici 
Principes huic defucre familiar,en tibi Albertus Ma- 
gnusMagiftcr Equitum Templariorum , & Riccar- 
dus Rhodiorum,cn quinquc purpurati PP. ac Ro- 
manje Ecclefia: Cardinalcs amplifTimi Bcrardus,Ni- 
colaus, Corradus, Marinus, 6c Indicus . cn innumc- 
rabilcs Archiepifcopi , Epifcopiquc , qui qu£ vigi- 
lantia, qua pietate egregii omnesfuere , cn dcnique 
Sardinia: Reges , quorum omnium praxlare geftaJ 
nec mihi opus eft ut enarrcm,cum ad hoc ipfum vel 
ipfa Fama fponte fe offerat . Facerc tamcnnon pof- 
fum quin unum , aut alterum Caracciolorum He- 
roum,eorumquc fatfa vel faltem brevitcr attingam; 
Marinum .s. Caracciolum quartu Bucchianici Mar- 
chioncm,qui adhuc adolcicens in Sienenfi bello, no 
nift vi<3or a dimicatione femper rediit . qua de re in 
Eftia Equitum Prafeftus fatfus fuit . Deinde adver- 
fus Gallos duorum milliummilitum Impcrator cle- 

clus, 



&us,quo in bello Sc fortitudine,& celeritate eohfilii 
ufus maximam fibi, fuifque laudem vindicavit . hu- 
jus autem fingularem erga Religionem pietaterru 
quibus laudibus commendem non invenio . cunu 
cnim Calabria? preeflet, illic Lutheranam hajrefirru 
cxortam praftanti prudentia,pietateque delevit.Nec 
filentiopratermittarn Joannem Antonium , qui ob 
Samniumab irruptione Barbarorum ftrenue, mirifi- 
cequefervatum a PhiJippo II. Principis S.Boni titu- 
lo merito fuit decoratus. Nec fingularem Marci An- 
tonii erga Ferdinandum II. praftitam fidem. tanta^ 
enim fuit praeclarilfimi hujus viri fides erga Princi- 
pem K-rdinandum,ut occupato jam Regno a Caro- 
k» Vlll.comitem fe iili in calamitatibus pra?bere^ 
voluerit, bona, amicos , pacriam , parentefque dere- 
linquens . O magnum quidem fidci, & rarumpieta- 
tis opus ! Sed jam hos , fexcentofque alios qua mili- 
rari laurea,ac rebus bene geftis,qua confilio pruden- 
tiaque confpicuos derelinquamus, cum in uno Ma- 
rino quarto S.Boni Principe omnes iftorum virtu- 
tcs fimul elucefcant ; Pietas nimirum erga Patriam, 
& Rcligionem, fides erga Principem, prudcntia in_ 
agendo,in confulcndo maturitas , fortitudoin peri- 
culis,tantaque etiam Eloqucnria ut Roma ipfa Ma- 
rinum orantem plurimum admirata fit. cum fcilicet 
a Carolo II. Rcge Catholico ad Innoccntium XI. 
Pontificem Maximum Jcgatus miffus fuit . unde re- 
greifus & ob Icgationem fumma cum laudc confc- 



&am,&ob tot,tantafquc cjus virtotcs jtirc, meritoq; 
Hifpanorum Magnatum honorc cohoncftatus cft * 
Tanto igitur ex Principc natus cs Vir meritiflime^ 
patcrnarum virtutum,atque honorum mcrito hxrcs 
futurus. idque tua indolcs pene regia, virtutcs prin- 
cipe dignar>ac fingulatis morum integritas promit- 
tunt . Negabit ne quis unquam Hcroicam hanc cfle 
familiam,quando in ca Hcrocs moriuntur,acmclio* 
ri fato renafcuntur Hcrocs ? Hoc vcre eft quod dc_ 
ramo aureo divinus illc Mincii olor fplendide finxit 
uno avulfoaltcrum non dcficere aureum, fimiliquc 
nictallo virgam frondcfcerc . Vcrum utinam, Exccl- 
lentiffime Princcps per tuam vcrecundiam mihili- 
cerct libere quid de te uno fcntiam diccrqquantis in 
coclum tollcrem laudibus virtutcs illas , qux animu 
cxornant tuum. quibus ccrtc facis majorum tuorum 
prcclare gcftis fidem . Quantum vcro in fuaviorum 
mufarum ^ fcvcriorifquc Palladis ftudio profcccris 
omnes cognovimus , qui alacrcm ingcnii tui ftlici- 
tatcm?& in carminibus pangcndis,6c in Mathcmati- 
tisdifciplinisperluftrandis, aliifquc libcralibus arti- 
bus non fcmel demirati fumus . Quibus incrcdibilc 
propc mores tam fcliciter conjunxifti,ut ftjpra cxtc- 
ros longe pr#ftantiorcs morcs tui divinumncfcio 
quid fapiant . Vcrum in te fingula commcndare 
ncquc tua patitur vcrccundia , ncquc humante vis 
cloqucntia: potcft . adcocnim cxhisomnibus Prsc- 
ftantiflimc Vir fplcndefcis , ut pra: nimio tuo lu- 
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mine > veluti ardentiflimtis fol , te quodammcdo 
nobis occulas 5 acmcntis acicm cvincas . Patiarein- 
terim Princeps Excellcntifs.ut glorioium tuum no- 
menab invidorum i&ibus meum hunc libellum pro- 
tegat ♦ teq; etiam, atqueetiam oro,ut quodcunqueJ 
iitillud a me hoc munufculum, ut fempiternum^ 
mei obfequij > me^que erga te obfervantia? monu- 
mentum accipias . Da etiam mcx tenuitati veniam 
fi te pro dignitate non laudaverim. eo enimdeve- 
nit virtus tua , ut illius nulla fit vera, ac germana^ 
laus,quam fatis laudari non pofle . Va Je Caracciolo- 
-arum familik Decus • Jsfeapoli Idibus Junij Anni 
MDQLXXXIX* " * 



BENEVOLO LECTORI . 



C U M hasnoftras in Gcomctriamcxcrcintioncs in publicum. 
emittocanJide Lector, non ea mihi menscft , ut aliquid ab 
eruditis viris aut glorix, aut laudis aucupcr . A;nofco cnim 
me nihil migni, nihil cximii prxllitiHe,ut tantum mihi tri- 
buam . Ea tamen inftituti mci, & caufa , tc ratio cft,quod cum a libc- 
ralibus difciplinis abhorrucrim nunquam > tum iis potifllmum (tudiis 
fum dclcctatus, iii quibus, &rfapientii maximc ,& vcritas clucet.Qucp 
omnia una in Mathefi fita cffc in compcrto elt. Itaquccum mihi quidc 
fcmpcr in morc pofitum fuit, ca fcriptis committcrc, qux autmcnte^ 
conccpcram,aut verbo protuleram, ut altiorcs animoradiccs agcrcnt, 
& firmius inhxrcrcnt: hinc factum eft, ut amicorum aliquot cum in— - 
hos mathcfcos traftatus incidiilent mc iterum, atque itcrum rogarcnt, 
ut Typis mandarcm, quxdomi propc fitu oblita, diu latitarant. Nun- 
quam adduccbarut faccrcm. Pcrfuaicrunt tandemmcq.invitum,& au- 
daftcr abnucntcm in fcntcntiam tamen adduxcrunt . Neque cnim mc 
iatcbat,Ariiiarchosmihinon defuuiros:c\: qutxi caputcft,qui non inv 
rocxito opus hoc carpcrent, cum vci ipfa fiipcr hac rc pr xclari(T»morurn 
virorum voiumina acrircr riotari, & cgregia dicla |n pcjus diltrahi vi- 
deantur. Quod hominugcnus fiquid cxtcris inclcmcntiushabcndum , 
mihicerte humanius , ut parciusfcviant , cxcipiendum cft . Verum^ 
quidquid ideft Lcctor bcncvolc,mc non pro rci dignitatc,fcd pro mcis 
partibusc^ifle arbitrcris velimrquas enim in Gcometriam cxcrcitatio- 
ncsmeo marrcmcdiratusfum rublicc. lucisfaciam , ut ad (Tmilia mihi 
xqinlium animos accendam.Acnc multis tcmoicr amicc LciLtor,mcO 
orufculum, ut plahc cbgnitumflSi fit, ad manusIubcfortaiTctibiqui- 
dcm pobabitur ; £n mihus rcfpiccarratcm, & non me pfas juftodtefis 
incc&j uccrc tamen y:o iogeiuo prxftantioribttSjEqui boni \W con- 
falc, fc valc . 



fnrri-v. Ej irtoIaSicnenfi LScnCftl .lacredikilc L incuJibitcs . ln~> 
tfittiouibos vcro traKfecharattcnimf&co^ dcfcdu ortographii 
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Kmccft fcrvata . 
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EPISTOLA 

Nicolai Parthenii Giannattajii ad Authorem 
Neapolim . 

GRatiastibi ago quam maximas;Vir erudite 5 quod 
tuas Geometrieas pra*excrcitationes ad me reco- 
gnofcendas mifcris.illas ego avide>fummaq;cum animi 
voluptatc luftravi; dignafq; duxi , ut publicce lucis fa- 
cias^quod quidem \\\x merito tibi depofcunt; cum fci- 
tu digiKe, ac perutiles fint;folidafq;habeant demonftra- 
- tiones.funt^ &ingenii tui argumcntum cximium 5 quod 
fane cx iilis fe maxime foecundum prodit, quin > & iii^ 
intelligendo acrc> in exponendo vero per quatn prom- 
ptum 5 ac dextcrrimum.id autcm mirum fanc cft : curru 
alii matura in cetate ex longo prxconceptos partus 
edant : tu id juvenili in a:tate pneftas > & quamquanu 
pr#coces fint ingenii tui partus ; funt tamen abfb- 
luti, perfe&is numeris fuis . Plura omitto,ne ofFen- 
dam modeftiam tuam . Vale,Maffo Lubrenfis KaL o&. 
MDCLXXXVIL " *~ 
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SONETTO 

DELL' 1LLUSTRISS.ET ECCELLENTISS. SIG. 
DUCA DI CASTELDI SAKCR.O 

AWAutore • 

PALMA, dalle tuc carte alti prcfaggi 
Forma la mente mia de.tuoi penlicri ■> 
E dalk linee tuc fcorgc i fcntieri ; 
Per quai giungcfti at numcro dc ftggi 

E Cc qucftc fon curve . cccoi mcflaggt 
D'una gloria immortal troppo finceri j 
Perche fimboli fondegli archi alteri , 
Che'l Mondo apprcfta alla virtu in honwggi . 

Ma dal compofto defle omai fon certo , 
Che con i punti lorgli ultimi fcgni 
Von dinotar, chc tu ponefti al merto • 

E fe i Circoli oflervo . ecco i difegni 
Dcllc coronc, e del pregiato ferto j 
Che frcggiar ti dovran Rc de gl' Ingegni . 



RIS- 



RISPOSTA 

Deir Autort 

QUefti, che di me formi, alti prefaggi 
Signor^non fanno a tuoi giudici intcri ; 
* Che tai non fon mie carte , ond'a me fperi 
Nome 3 che, cjual tu fai, il tempo oltraggi • 

Tua virtu^che rivolgc in me fuoiraggi, 
Pinfe forfe in altrui fuoi pregi alteri ; 
E degno me d'honor, che tuoi fon vcri ; 
Qual,chi pur troppo abboda in fuoi vantaggi. 

Ben mio dcfir mi fprona a rermo,ed erto 
Giogo; ove chiaro gia veftigio fegni . 
Ma'l cor tarda il fcntier dubbio, cd incerto. 

Felicc te, cui die fecuri pegni 

Virtu fovrana, c n breve eta fe certo 
D'immortal vita, e datti cccclfi,c degni . 



* 



EMI- 



EMINENTISS. SIG. 

DOm.Ant.Parrino,eMichcle Lui^i Mutii,dovendo fhmpnrc alcu- 
ne Opere Matematichc; il di cui titolo i loannis Rapttftc Vnlmp 

KeMpolitfini in GeometriMm ExercttMtiones: fupplicano pcrcio V. E. COncc- 

dcrgli 1 a folita liccnza,e Laveranno d gratia,ut Dcus,cxc. 

P. SicoUus GiMnnatt*fiHs Soc.lefujeiior , <J frofeffor \lathefis in Ahno Colle- 
%io Socjefu XeMpoltiiJeAt 3 Cr referMt tn fcnfitu JkM Jie 2j. Febr.i6$$. 

Scbaftianus PeriiEttS Vic. Gcn. 

EMINENTISSIM E DOMINE. 

Erlcgi Libtum , cui titulus : Hmmh M*ft$s ¥*im* Scnpolitmi 

Ge:metrtMm ExercttMttones i nihilqUC in CO animadvati , qttOd Vcl 
Fidci Orthodoxx, vel moribus obiit ; quin potius inccniofum , poli- 
tumque opus luce dignum cenfco, acccptumquc Gcometiis futuium . 
Xcapoli.cxCollcsio^Noftrs 15. KtLAprilis xvx Chriftian* i6W. 

k.v. 

AJJiHiJpmus Stnmt 
NicrPartheniusGianncttaiius SocJcsu . 

Attcnt* relMt*onefHtr*fcripti Revfcris lmfrimMtur hxc Jte 24. Atrtlts 1688. 

ScbaiUanus Pcnflius Vic Gea. 



EC- 



ECCELLENTISS. SIGNORE: 

DOm.Ant.Parrino,e Michele LuigiMutii,humilment£ efpongono 
h, V.E. come de/iderano ftampare un libro , il titoio del quale e 
Ioannis Baptifta, Palme Neapolitani Exercitationes in Geometriam . Per tan- 

to fupplicano VXper la folita licenza,e 1'aYcranno a gratia,utDcus,&o 

Reu. Dot. D. Francifcut Maria dtAftiCler. Reg. Teatin. videat, & infcripth 
referat . 

Carrillo Rcg. SoriaRcg. Mtroballus Reg. IaccaReg. 
ProvenzalisReg. 

Provifumper S.E.Neaf.die q.Vebruarit 1688. 

tii r> , Maftclionus ; 

IIl.Dux Pareta? non interfuit . 

EXCELLENTISSIME DOMINE 

ORdine Excellentix Tuar perlegi Opus, cui titulus. loannis Baptifti 
. p » lm ? N f*P°tit*ni in Geometriam Exercitationes;c\imq\ie in eo nihll 
Kegias Iunfiictioni,politicoque regiminiabfonum invenerim,idcirco 
1 ypis committendum autumo . Neapoli in AEdibus Sandte Maria? 
Angelorum duodecimo Kal. Aprilis 1688. 
Exccllcntiae Tux 

Addicfijfimus Servus 

D.FrancifcusMariade Afteex Clericis Remil. 
RcgiiCollateralis Theologus . " 

ViftifnpradiZa relatione imprimatur , frin publicatione fervetur Reg. Vragm. 

CarrilloRcg, MolesReg. Miroballus Reg. kccaRcg. 

Provtfumper S.E.Neap.die l.Aprilis 16S8. 

Maftcilonus, 

Ill.Marchio Ciifpani^Speft.Reg.Provenzaiis non intcrfucrunt . 



E R R A T A . 



D Ag.i 7 .vcr.28.& pag.xS. vcr. 2 7 .fecuvimus l.fecuimusf Pa<> 21 ver 
*u??' 2 J3 mnt *?. 4? int *- Pag.2i.ver. ? .& 4 .uteriq; l.utriq:& ver 
so rec i I.recli xqualis. Pag.6?.ver.i6.B C f. A C. Pag.&.vcr i Thore 
matis 1.1 heorematis , & vcr.6. Scolium 1. Scholium. & vcr 7 duobus 
J.duabus. Pag.ioi.vcr.26.cfle A Bl.A B efle . 7 * GUODUS 

PRO* 



PROBLEMA L 

PROPOSITIO L 

Dato circulo i Sc in ejus circumfercntia fignato pun - 
do, invcnirc di lmetrum, in quam cum Cadct oor- 
malis a punfto dato fccct diamctrum invcntam ifl 
data proportione. 




N circumfcrentia 
circuli A B C fi- 
gnatum fit pun&u 
A. Oportet igitur 
invcnire diametrum 5 in qna 
cum cadet normalis a dato 
puncto A^fecetipfam in da- 
ta proportione rcftx D E 
ad E F . A' punvflo dato A 
ducatur diamcter A B, qux 
fccctur in G , ita ut fit B G 
adG A,ut DEadEF,& 
ere&a fuper A B perpcndiculari G C ducatur diameter 
C H . Dico reftam C H cfse diametrum qiurfitam . Ca- 
dat ergo A I normaliter ad C H. Quoniam igitur angu- 
lus A°IK trianguli AKI «qualis cft angulo C GK 

A . trun- 




trianguli CKG 5 ambo cnim funt refti 5 &: angulus C K 
A communis 5 latus vero C K aequale lateri A K 5 cum 
fint ejufdem circuli femidiametrij erit latus K I triangu- 
li A K I sequale lateri G K trianguli CGK. Additis igi- 
tur fcmidiametris B K 5 H K; erit tota re&a B G toti H I 
sequalis: igitur reliqua? G A,I C intcr fe cequalcs crunt; 
Adcoque erit B G ad H I, ut G A ad I C; igitur viciflim 
erit H I ad I C , nt B G ad G A; hoc eftDE ad E F Jn- 
vcnta eft igitur diainetcrin quam 5 &c.Quod crat facien- 
dum . 

PROBL. II. PROPOS. II. 

In circumfercntia dati circuli invcnire pun&um , a 
quo qux ducitur ad diametrum normalis 5 fecet 
ipfam diamctrum in data proportione . 



i 



£ F G 



N circumferentia circu- 
li A B C D oportct invc- 
nire punftum 5 a quo quce 
ducitur ad diametrum B D 
pcrpendicularis 5 fecetipfam 
fccundumproportionem re- 
axEF adFG.SuperEG 
defcribatur femicirculus E 
H G, & cxcitata perpcndi- 
culari F H 5 adjungantur rc- 
&x E H, G H 5 & fiat angu- 
lus D B A requalis angulo 
G E H. Dico A e(fe punftfi, 
quod invenire oportebat . 
Demittatur igitur A I ad 
diametrum B D perpendicularis, & jungatur D A.Qup- 
mam ergo triangula E F H , B I A inter fe funt «quiaa* 

gula, 




la; erit Iatus E F ad FH, utB I ad I A . Eadcm rttionft 
crit H F ad F G , ut A I ad I D . Quocirca cum fit E F 
ad F H , ut B I ad i A , & F H ad F G , ut I A ad I D ; 
crit cx arqualitatc E F ad F G, ut B I ad 1 D. Divifa cft 
igitur diamctcr B D circuli A B C D a perpendiculari 
A I in dita rationc rcftx E F ad F G . In circumfcrentia' 
igitur dati circuli invcntum cft pun&um,a quo qu.v, &c. 
Quod crat facicndum . 

PROBL. IIL PROPOS. III. 

Dato triangulo, invcnirc punclum fivc cxtra,fivc in- 
tra triangulum ,aquo, acl^dux rc&x- lincx ad 
duo cxtrcma puncla latcris dati trianguli , tcncant 
eandcm rationcm intcr fc, ac rcliqua latcra, conti- 
ncantque angulum dato anguloxqualcm . 

Sltdatu trian- 
gulum A B 
C.Oportct igitur 
invenirc puctum 
fivc cxtra, ut tiu 
pr.fig., fivc intra «j 
datum triangulu 
A B C , ut in fc- 
cun.a quo, du<fta: 
dux rcctx lincr 
ad duo cxtrcma 
pun<ftaB,&Cla- ,. 
reris B C, tcncant intcr fc rationem eandcm, ac reiiqua 
latera A B , A C , contineantquc angulum dato angulo 
D arqualcm .SupcrrcAdB C vcrfus quafvis partes dc- 
fcribatur fcgmctum B E Cquod capiat angulum xqua- 

A 2 




lem angulo 3 quem angulus D e duobus re<5Hs reJinquir ; 
hoc eft angulo F 5 & fcgmenti B E C circulus B E C G 
compleatur. Divifo deinde fcgmento B E C bifariam in 
E , & reda B C divisa in H 5 ita , ut fit B H ad H C , ut 
B A ad A Cadjungatur E H 5 quse producatur in G. Di- 
co G effe punftum quod qu&ritur. Ducantur modo G B, 
G C • Quoniam igitur arcus B E requalis eft arcui E C ; 
erit angulus B G E angulo E G C cequalis . Divifus eft 
igitur 5 angulus B G C bifariam a re&a G H; adeoq; crir> 
ut BHadHC, ita B G ad GC.Scd utBHadHCita 
eft BAadACi igitur ut B A ad A C,ita erit B G ad G 
s C . Rcftx igitur BG,GC candcm tcncnt rationcm , ac 
latera B A, A C Quod autem contineant angulum B G 
C tfqualem angulo D patet. Nam du&is B E,C E: erunt 
anguli B G C 5 B E C duobus re&is cequales 3 adeoquo 
jequales angulis D 5 F ; Atqui angulus B E C angulo F 
eft irqualis ; igitur angulus B G C angulo dato D aequa- 
lis erit.Dato igitur tnangulo,inventum eft punftum five 
extra 5 five intra triangulfba quo D &c.Quod erat faciendu. 

PROBL. IV. PROPOS. IV. 

Intra datum triangultim 3 pun<fhim invenire , a quo 
a&x normales ad duo ipfius trianguli latera , te- 
ncant eandcm rationem inter fe , ac latera in quae 
incidunt . 

INtra triangulum A B C oportet invenire pun&uttba 
quo du&x normales ad duo latera ip/ius,teneant ra- 
tioncm eandem inter fe 5 ac latera in qux cadunt. Ex re- 
<3is A B, A C abfcindantur AD,A E inter fe a?qualcs 5 
& adjunfta D E fcceturinF 5 ita ut fit D Fad F E 5 ut A C 
ad A B. Dico F effe punftum qusfitum • Ducantur i^i- 
tur FGjFH perpendicularcs ad A B 3 A C . Quoniam 



5 

igitur angulus A D E a?qualis c 
cft angulo A E )) , & angulus 
FGD angulo F H E xqualis, 
crit rcliquus angulus G F D 
trianguli G D F rcliquo angu- 
lo H F E triiiguli F E H arqua- 
lis.AEquiagula igitur sut tria- 
gula G D F,F E H; ac proptc- 
rca crit G F ad F D,ut H F ad 
F E.Igitur pcrmutado crit G F 

ad F H,ur D F ad F E . Scd Ut A h e B 

1) F ad F E,ita fc habct A C ad AB: igitur cnt pcrpcdi- 
cularis F G ad pcrpcndicularem F H , ut A C ad A B . 
Itaquc intra datum triangulum invcntum cft punftum,a 
quo dudx,c\:c. Qupd crat tacicndum . 

PROBL. V. PROPOS. V. 

Tr iangulum mvcnire , quod habcat angulos tribus 
datis angulis xquales hngulos fingulis , unumque 
latcrum,quod fupcrct pcrpcndicularcm cjufdcrru 
trianguli cxcciTu dato . Oportct autcm trcsdatos 
angulos duobus rcCtis cflc xquales . 

Slnt tres dati anguli A,B,C,cxccfliis vcro D E.Opor- 
tct itaq; invcnirc triangulum, cujus angulixquales 
fint tribus angulis A,B, C finguli fingulis, cxccflus vcro, 
quo unum trianguli latcrum iupcrat pcipeddicularejU 
ejufdcm, fit reda D E . A'puncto D, vcl a punfto E da- 
ti cxccffus D E crigatur pcrpcndicularis D F , utcunq; 
produda in F, & ad altcrum punaum E conftituatur an- 
gulus D E G arqualis angulo acuto A ( non cr.nn rcfto 
vel obtufo conftituctur a:qualis,nam fccus rccu E G rc- 

ctam 





dam D F minime fccarct > quod coeteroqui ad conflru- 
dtionem rcquiritur ) & pro- 
dutta E G utcunq; in H fc- 
cantcpcrpcndicularcm DF 
in G 3 abfcindatur cx G F 
rc&a G I xqualis tc£tx E G* 
ducaturq; I K pcrpcndicu- 
laris ad E utcunqjpro- 
du&a I K occurrat rtdx E 
D productae inL . Dcnique 
ducatur rcfta LM facicns 
cum re&a E L angulum E L 
M cequalcm angulo B 5 & oc- 
currat re&ce E H in M.Dico 
triangulum L E M cffe de quo quxritnr . Quoniam igi- 
tur angulus L E M cequalis cft angulo A, & angulus E L 
M «equalis angulo Brerit rcliquus angulus L M E reliquo 
angulo C tfqualis. Anguli igitur triaguii L E M cequales 
funt datis angulis AyB,C finguli fingulis . Et quia agulus 
E G D trianguli G E D xqualis eft angulo I G K triaguli 
K G I j & angulus E D G angulo I K G aequalis ■> latus 
vero E G latcri G I tfquale ; crit angulus D E G angulo 
G I K sequalis, & latus D G latcri G K a?qualc ; Adeoq; 
tota D I ccqualis erit toti E K . Quaproptcr cum anguli 
L E K 5 E K L trianguli K E L ffquales fint angulis L I 
D 3 I D L trianguliD I L uterq;utriq n Iatiis vero E K late- 
ri D I cequalc ; Erunt vc&x Ll), L K intcr fc «rquales : 
Sedlatus L E trianguli L E M fupcrat rcftam L D dato 
exccffu D E ; igitur fupcrabit ctiam pcrpcndicularem_> 
L K dato cxcelfu D E • Triangulum ergo L E M tres ha? 
bet angulos tribus datis angulis A, B 5 C a:qualcs fingu- 
los fingulis > & latus L E 5 quod fupcrat perpcndicularcm 
L K cjufdem trianguli L E M dato cxceffu D E . Inveil- 
tum cft igitur triangulum ? &c.Q^od crat faciendum . 

Trian- 
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PROBL. VI. PROPOS. VI. 




Triangulum invcnirc, quod habcat trcs angulos tii- 
bus datis angulis requales fingulos fingulis, ba- 
fin,qux fupcrctpcrpcndicularcm ab angulo oppo- 
fito ad ipfam ductam cxccllu dato. Oportct autcm 
trcs datos angulos duobus rcclis dflc xqualcs . 

OPortct invcnirc triangu- 
luni «, quod habcat trcs 
angulos xqualcs Sgulis A>B,C 
fingulos fingulis , & bafin, qux 
fupcrct pcrpedicularcm ab an- 
gulo oppolito ad ipfam dufta 
cxccflu dato D E.Conftituatur 
ad cxtrcma punfta D 5 & E dari 
exccifijsD E aguli F D E •> F E 
D 5 quoru unus,ncpc F D E xqualis fit agulo minori A/fi 
5giUi A,B,C no fiicrint intcr lc xqualcs agulus vcro F E 
Dcuivis rcliquoru,hoc cft igido B xqualis,& rc&xD F, 
E F cocant in pudo F«>demittaturquc pcrpcdicularis F G. 
Et quia agulus F D E minor cft cx coftnictionc agulo D 
F E,erit refta D E major rccta F E:fcd F E maj^r cft pcr- 
pediculari F G.igitur rcfta D E multo major erit re&d F 
G.Abfcindatur igitur cx E D rccta E H xqualis pcrpcn- 
diculari F G, & adjuftx H F parallcla agatur E I,quxoc- 
currat reftx D F produ(ftx in I , & I K parallcla rc&x F 
E occurrat D E produftx in K. Dico triagulu I D K eflc 
quod quxritur. Quonia igitur angulus I D K xqualis cft 
angulo A,angulus vcro I K D xqualis angulo F ED;hoc 
cft angulo Bi crit rcliquus angulus D I K rcliquo angu- 
lo C xqualis.Anguli igitur trianguli I D K xqualcs Mnt 
dati$ ansulis A,B,C finguli fingulis . Qypd autcm bafis 
0 DK 



D K fuperct perpendicularem I L exceflli dato D E, Ita^ 
demonftratur. Anguli K E 1,1 K E trianguli I E K ;rqua- 
lcs funt angulis EHF,FEH trianguli H E F utcrqui^ 
utriquc : igitur rcliquus angulus E I K reliquo angulo 
H F E crit cequalis. AEquiangula funt igitur triangula^ 
H E F, 1 E K ; Adeoquc crit K E ad E I, ut E H ad H F. 
Et rurfus quia triagula I E L-.F H G ctia funt cequiagula; 
erit E I ad I L>ut H F ad F GiQuare cum fit K E ad E I, 
ut E H ad H F>& E I ad I L*ut H F ad F G;erit ex aequa- 
litate K E ad I L, ut E H ad F G : Sunt autem EH,FG 
ex conftru&ione inter fe aequales. Igitur K E> I L a?qua- 
les inter fe erunt. Atqui bafis D K trianguli I D K fupe- 
ratEKexceffu D E; ergo fuperabit etiam perpendi- 
cularem I L ab angulooppofito D I K ad ipfam dudam 
excelfu dato D E. Inventum eft igitur triangulum,quod 
habet tres angulos tribus datis angulis fingulos fingulis 
sequales 5 & bafin 5 qiue fuperatAc.Qupd erat faciendum. 

L E M M A. 



Tribus datis angulis > & altitudine conftituere trian- 
gulum. Oportct autem 5 uttres anguli dati duobus reftis 
fint ^quales . 



DAtis angulis AiB*>C-> & al~ 
titudine D E . ConJtituen- Q 



dum eji triangulum^ quod habeat 
tres angulos tribus datis angulis 
A)B>C aquales Jingulos Jtngulis* 
& altitudtnem D £ . Erigatur 
refla E F ad D E perpendicula- 
ris , cuiper punttum D parallela 
agatur G H.Et conjlituto ad puntium E angulo F E 1 aqua- 
li angulo A> occurrat retta E I reft* G H inl,& I K , /a- 




ciens 



cietis cum recln E I angulum E I K tqualem angulo B , w- 
currat E F i» K . Dico faclum eJfe-,quod oporttbat . Na»i_< 
angulus K E I tqualis cjl angulo At& angulus E I K an- 
gulo B tequalis; rcliquus crgo angulus I K E reliquo angulo 
C <tqualis erit . Triangulum igitur EKI habet auguloi 
aquales datis angulis A-,B-,C fingulos Jingults-,& datatnalti- 
tudinem E D>ut perfpicuum efi. Taclum cft igitur?quod erat 
faciendum . 

PROBL. VII. PROPOS. VII. 

Triangulum invcnire, quodhabea: angulos tribus 
datTs angulis .xqualcs fmgulos fingul is,& pcrpen- 
dicularcm abangulo verticaliad bafin dudarrL , 
qtue fupcrct bafm dato cxceflu . Oportct auterrt, 
ut trcs anguli dati duobus rcais fint axiuaLs . 

Slnt dati angiili A, B, C, exceuiis 
vero D E.Invcniendum cft tri.l- 
gulum,quod habcat angulos arqualcs 
angulis, A, B, Cfingulos fingulis, & 
perpcndicularcm ab angulo vcrticali 
ad bafin ducta,qux fapcrct bafin cx- 
cciTudatoD E.Pcr cxpofitum lcmma, 
conftituatur triangulmn D F Cquod 
habcat altitudincm D E , 5c angulos 
.rquales anculis A,B,C, lingulos fin- 1 
gulis;hoc eii angulum DF« .-cqualcm angulo A,& an- 
gulum D G F ain;ulo B , angulum vcro vcrticalcm I D 
G angulo ininimo C arqualcm . Dcmdc cx altitudincj , 
icu pcrpcdiculari D E supta D H arquali bafi F G, iquod 
D E major fit quam F G fupponitur , nam fccus anguli 
datiA,B,C nonforcnt anguli , cx quibus quodlibct 

B tri- 
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triangulum conftitutum haberet perpendicularcm a mi- 
nimo angulo ad bafin duftam majorem bafi, ut propofi- 
tio requirit ) ducatur D I parallela adjundte H F 5 qux 
occurrat G F produfta* in I , & refta I K parallcla re<fke 
F D occurrat perpendiculari E D produftae in K.Ac de- 
mum K L^xqucdiftans rc£tx D Coccurrat I G prodi*5te 
in L. Dico triangulum K I L^eflTc de quo qu#ritur. Quo- 
niam igitur anguli K I L , K L I 5 trianguli I L K a?quales 
fimt angulis DFG, DGF, trianguli FGD, utcrquo 
utrique : erunt triangula I L K 5 F G D inter fe cequian- 
gula . Sunt autem angulij trianguli F G D, cequales an- 
gulis A,B 5 C 5 finguli fingulissergo anguli,trianguli I L K 5 
eifdem angulis A,B) Qfinguli fingulis 5 xqualcs crunt . 
Triangulum igitur I L K habet angulos cequales angulis 
datis AyB^Cfingulos fingulis . Quod autem perpendicu- 
Jaris K E fuperet bafim I L exce/Tu dato DE,iic proba- 
tur . Triangula ILK, FG D 5 ut modo demonftravi- 
mus , funt inter fe ^quiangula . Igitur erit ut G F ad F 
D , ita L I ad I K . Et rurfus quia anguli FDH,FHD, 
trianguli DFH, ccquales funt angulis I K D, I D K 5 tri- 
anguli K I Drerunt triangula D F H,K I D inter fe xqxii- 
angula . Quare erit ut F D ad D H,ita I K ad K D . Ita- 
que cum fit, ut G F ad F D, ita L I ad I K, & ut F D ad 
D H, ita I K ad K D : erit ex a?qno ut F G ad D H, ita^ 
L I ad K D . Atqui F G,D H funt inter fe *quales:ergo 
L I,K D inter fe cequales erunt . Eft autem D E exceffus, JI am 
quo perpendicularis K E fuperat reftam K D: igitur D E 
excefius erit ctiam , quo eadem perpendicularis K E fu- ^°P° 
perat bafim I L. Inventum eft igitur triangulum, quod tm e: 

habet angulos tribus datis angulis ctquales,fingulos fin- 
gulis,& perpendicularem 5 Scc.Qupd erat faciendum. 



PRO- 



mentoi 
CB,d 
reftij 
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PROBL. VIII. PROPOS. VIII. 



AJ Jatam re€bm lincam,fcclam utcunquc,rcchm !:- 
ncam aJjungcrc , ita ut rc&angulum compichcn 
iumabadjuncH , Scab uno fcgmcntorum ipfus 
datat) xqualc fit ci, quoJa Jata rcda ddfcribitur <» 
quaJrato. v 

AD datam rc&am lincam A B , utcunquc (cdan iu 
C> fit adjungcnda rcfta linca, ita ut rcAanguluai 
coprchcn- 
fumab ad- 

ab uno fcg. 
mcntorum 
C B , datx 
rc&x A B, 
sequalc Gt 
ci, quod a 

data A B dcfcribitunquadrato.Dcfcribatur cx A B qua- 
dratum A BDE, & dudi C D , crigatur ad ipfam pcr- 
pcndicularis D F^doncc occurrat A B , utcunquc produ- 
cix-> in F. Dicorc&am B F,clfc lincam impcratam.Quo- 
niam igitur angulus F D Otrianguli F C D,rcftus cfKSc 
D B perpcndicularis cft ab bafim F C ; crit D B mcdi 
proportionalis intcr fcgmcnta C B,B F . Quarc qtiadra- 
tum cx B D a?qualc crit rcftangulo CBF; hoc cft qua- 
dratum cx A B xqualc crit rc(ftangulo contcnto fub ad- 
juiu^a F B> & fub uno fcgmcntoru C B,datar rcChr A B . 
Ad datam igitur rcftam lincam,utcunquc fcaam,adjun- 
ttacA rccla^Jinca, Scc. Quod facicndum crat . 




A S 



B * 



PRO- 



PROBL. IX. PROPOS. I X. 

Ad datam rc&am lincam rcclam lineam adjungere_,, 
itautipfa datafitmcdia-pjoportionalis intcrto- 
tam, 6c adjuncram . 



s 



It re&a A B ita augenda > ut ipfa fit media propor- 

&adjunftam . Ex A B dclcri- 



tion 



alis 



mter totam, 
atum A B 





e : 







batur qua 

C D.Et feftd B C ex- D 
trema -> ac media ra- 
tione in E, defcriba- K 
tur ex majori fegmc- 
to B E quadratuau 
B E V G. Et quia an- 

guli ABC, CBG A & 
refti funt ; erit A G 

una continuata linc a . Dico B Cadjunftam ad A B 5 efle 
ad ipfam A B , ut A B ad totam A G ; hoc eft A B me- 
diam effe proportionale intertota AG,& adjuftam B G. 
Producatur F E rn H . Quoniam igitur B C fc*fta eft ex- 
tremzUac media ratione in E: erit quadratum B F a ma- 
jori fcgmento B E defcriptum a^quale re&angulo contc- 
to fub tota B C 5 & fub minori fcgmcnto E Cj hoc eft re- 
iftangulo D E . . Addito igitur communi reftangulo A E ; 
crit quadratum A C reftangulo A F squale . Trcs igi- 
tur re£te lineae A G,A B,B G erunt continue proportio- 
nales , quarum data A B eft media inter totam AG 5 & 
adjun&am B G . Data igitur re&a linca>ita au&a cft 5 ut 
ipfaj &c. Quod facerc oportebat . 



ptxct 
prodt 
iraui 
propo 
rotanr 
dam 
furo 
EBC 
BG, 



Quor 
BE)i 




PRO 



PROBL. X. PROPOS. X. 



K 



Addatanircdamlirtcani rcchm lineam adjungcWS 
' ita utadjun&a fit mcdia propor tionalis itittr to 
tarn^ 8* datatt) . 

AD datam rcttam lincam A B adjungcnda cft rccta 
linca,qua: mcdia proportionalis i\t intcr tOtam>& 
datam AB.ExAB 

dcfcribatur quadra- r 17 

tum A B C D.Et^pcr 
prxccdctcm propof. 
produad B C in R , 
ita ut B C fit mcdia 
proportionalis intcr 
totam BE,& adjun- 
6tzm C E, dcfcnba- 
rur cx B E quadratum B E V G . Et quia anguli ABE, 
E B G refti iunt ; crit A G una contnuiata linca . Dico 
B G,adjunaam ad A B,mediam cllc proportionalcmin- 
tcr totam A G > & datam A B . Producatur D C in H . 
Quoniam igitUf E C mcdia proportionalis cft intcr totfi 
BE, & adjunftam C Es crit quadratum cxBCi hoc cft 
quadratumBDjequalcrcftangulo BEC; hoc cft rc- 
ftangulo C F ; Quarc addito communi rertanguloB H , 
erit quadratumBF xqualc rcftangulo A H* adcoquo 
tres rcftx lincx A G, B G, A B continuc proportionalcs 
erunt, quarnm adjun&a B G mcdia proportionali* cft 
intertotam AG,& datam A B. Ad datam igitur rc- 
ftam lineam adjuncta cft rcda linca,ita ut,&c. Qupd la- 
cicndum erat . 





c 


i 1 






A. i 


r> 

i 



PRO- 



PROBL, XI. PROPOS. XI 
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Ad datam re&am lincamre&am iineam adjungcrc, 
itaut quadratum dcfcriptum ab adjun&a 5 & a 
dimidia ipfius data^tanquamab unare<fta linca 5 
duplum fit ejus 5 quod a tota cum adjuncta 5 & ab 
adjun&a fola comprchenditur 5 redanguli . 

AD datam re&am lineam A B 5 bifariam divifam in^ 
C 5 adjungenda fitrc&alinca^ita ut quadratumdc- 
fcriptu a dimidki B C 5 
& ab adjun<5ta 5 tanquam 
ab una refta linea 5 du- 
plum fit ejus 5 quod fub 
tota A B 5 & adjun&arfa- 
quam fub una refta 5 & 
fub adjunfta fola com- 
prehenditur 5 rertanguli. 
Defcribatur circulus A B D 5 cujus diamcter /Tt A B 5 & 
conftituto ad centrum C angulo B C D femire&6 5 cxci- 
tetur D E perpendicularis ad C D 5 donec occurrat A B 5 
utcunque produ<fh? 5 inE. Dico B E 5 effe reftam adjun- 
gendam ad datam A B. Quoniam igitur angulus E D C 
re&us eft 5 & angulus D CE femire&us; erit etiam angu- 
lus D E C femire&us. Quare latera C D 5 E D 5 ac proin- 
de ipfarum quadrata inter fe sequalia crunt s Eftautem^ 
quadratum C E a:qualc quadratis C D 5 E D: igitur qua- 
dratum C E duplum erit unius ipforumj hoc eft quadra- 
ti E D ; Atqui quadratum E D a?quale eft rcdangulo 
A E B( nam E D pcrpcndicularis cft ad fcmidiametrum 
C D;Adeoque circulum A B D tangens cft) ; crgo qua- 
dratum C E defcriptum a dimidia C B 5 datce rcAx A B 5 
& ab adjun&a B E 5 tanquam ab una reda 5 duplum eft rc- 

£tan- 
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ftanguli AEB, contcnti fub data AB,& adjunftd B F 0 
& fub adjun&d fold BE.Ad datam igitur rcftam lincain 
adjuncta cft rcAa linca^ita ut,&c.Quod crat faciendum. 

PROBL. XII. PROPOS. XII. 

Ad datam reftam lineam rc&am lincam adjungcrc «> 
ita ut quadratum totius duplum fit quadrati data:. 

AD rcAam A B adjungenda fit re<fla linca 5 ita ut 
quadratum totius duplum lit quadrati dat£ A B . 
Ad puiiLhtmA conftituatur an- 
gulus B A C femiredhis , & A C ^ 
a:qualisfit rc^ A B . Deindo 
a punfto C erigatur refta C D / >v 

perpendicularis ad A C occur- / \^ 
rens A B prodiufix in D . Dico / , X 

re&am B D 5 adjun^lam ad datam A £ D 

A B> efle quxfitam . Quoniarri-; 
igitur angulus C A D femireftus cft , & angulus A C D 
reftus : erit reliquus angulus C D A ctiam femircftus : 
Adeoque cequalis angulo C A D . Qijare latera CA 5 C 
D aequalia inter fc erunt . Cum autcm quadratum A D 
fit xquale quadratis DC>AC, qux funt inter fe xqua- 
lia : erit quadratum A D duplum quadrati AC; Sed 
quadratum A C aequale cft quadrato A B . Ergo qua- 
dratum A D quadrati A B duplum etiam crit.Ad datam 
igitur reftam lineam rcftam lincam adjunximus, ita ut > 
&c. Qupd erat faciendum . 



PRO 
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PROBL. XIII. PROPOS. XIII. 



Ad datain rcctam lincam rc&am lineam adjungcre_o 
ira ut quadratu rotius duplufit quadrati adjun&re. 

AD datam rcftam A B oportet adjungcrc redhim li- 
ncam 5 ita ut quadratum totius duplum fit quadra- 
ti adjun&a: . Ad pun&um A 4* 
conftituatur angulus B A C fc- 
mireftus 5 & A C fit produda 
utcunque in C. Dcinde BD 
pctpendicularis ad A B occur- 
rat A C in D , & cx D C ab- 
fcindatur D E a?qualis rcAx DA fi P 
B . Denique E F pcrpendicula- 

ris ad A E occurrat A B produfta* in F.Dico rcftam B F 5 
e(Te quaefitamjhoc eft quadratum totius A F duplum effe 
quadrati adjunfta: B F . Quoniam igitur angulus A E F 
eft re&usj & angulus E A F femire&us; crit reliquus an- 
gulus E F A etiam femire&us . Idcoquc cequalis angulo 
E A F . Ac proptcrca latcra AE, FE inter fe gqualia 
erunt . Quare cum quadratum A F arquale fit quadratis 
AE 5 FE, qux fimt intcr fe gqualia 5 ob a?qualitarcm 
latcrum A E, F E;erit ide quadratum A F duplum unius 
ipforum; hoc cft quadrati E F . Cum autcm latcra D B, 
D E fint intcr fe arqualia: erunt anguli D B E 5 D E B in- 
tcr fc # quales . Quaproptcr ablatis iplis ab angulis rc- 
ftis D E F 5 DB Fjcrunt reliqui angult B E F 5 E B F intcr 
fe arqualcs . Et ob id rcftx EF,BF; hoc cft ipfarumLi 
quadrata inter fc squalia erunt . Oftcndimus autcm-> 
quadratum A F duplum cfle quadrati E F . Ergo igitur 
idcm quadratum A F duplum ctiam crit quadrati adju- 
&x B F . Ad datam igitur redam lincam rcftam lincam 
adjunximus -> ita utj&c. Quod facere oportcbat . 

PRO~ 
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PROBL. XIV. PROPOS. XIV. 



Duarutn rcftarum inxqualium ma jorcm^ ita fccarc , 
ut quadratum unius fegmcnti xqualc fit quadra 
tis^qux fiunt altcrum a rcliquo (cgmcnto>altcrum 
vcro a minori data rc&a linca . 

Slnt rcftx AB^AC intcr fc in*quale$,quarum ma- 
jor fit A B. Oportct A B, ita fccarc , ut quadratum 
unius fcgmcnti xqualc fit 
quadratis) quae fiunt altcru 9 
a rcliquo fcgmcnto, altcru 
vcro a minon rctta A C . 
Conncftantur A B,A C,ita 
ut faciant angulum rcftum 
B A C 5 jungaturquc C B . 
Et quia A B major cft qua 
A C i crit angulus A C B J 
major angulo ABC. Sumatur igitur cx majon angulo 
A C B angulus B C D xqualis angulo A B C , & C D 
fccct A Bin D. Dico rcftam A B fedam cfle m D , lta 
ut quadratum unius fegmeti D B a-qualc <it quadratis , 
qua? fiunt altcrum a rcliquo fcgmcnto A D, alterum vc- 
ro a minori refta A C . Quoniam igitur anguh D C B, 
D B C intcrfc funt a*qualcs;crunt rccta CD,DB xqua- 
lcs inter fcjQuare quadratum cx D B quadrato cx C D 
iqualc crit ; Scd cidcm quadrato cx C D acqualia func 
quadrata C A , A D ( angulus enim C A D rcctus cft ) 
crso quadratum D B xqualc crit quadratis A D, A C . 
Duarum igitur rcctarum inxqualinm majorcm, ita lcca- 
vimus,ut quadratum, &c. Quod faccrc oportebat . 




C 
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PROBL. XV. PROPOS. XV. 

Duarura rcclarum insqualiummajorem , itafecarc , 
ut re&angulum comprchcnfum fub tota , & uno 
fcgmcntcrurn , aecjualc fit ci , cjuoda minori clata 
rec~ta dcfcribitur, quadrato . 

Slnt rc&x A B, & C inxquales inter fe, quarum ma r 
jor fit A B. Oportet igitur majorem A B, ita feca- 
re, ut re&angulum conte- 
tum fub tota , & uno fe^- C 

O » , i 

lncntorum aequale fit ei 5 
quod a minori rcvfla C 
defcribitur^quadrato. Su- 
pcr A B defcribatur fcmi- 
circulus A D B 5 in quo ac- 
commodctur BDa:qualis 
rcCtx C (potcft nimiru ac- 
ccmmodari 5 nam diamc- 

ter A B major eft quam C ) , & a punflo D demittatur 
perpcdicularis D E.Dico refta A B 5 fe&a eflfe in E 5 ita ut 
rcdangulum contentum fub tota A B, & uno fcgmento- 
rum B E ccqualc fit quadrato 5 minoris rc&x C . Ducatur 
D A. Quoniam igitur ab angulo rc&o A D B 5 trianguli 
A B D 5 dufta cft ad bafim A B pcrpendicularis D E j 
erunt triangula A B D 5 E B D intcr fe fimilia. Quaprop- 
tcr crit A B ad B D 5 ut B D ad B E . Media proportio- 
nalis cft igitur re<5ta B D ; hoc eft C, inter AB,&BE; 
Idcoquc re&angulum ABE 5 quadrato C erit # quale. 
Duarum igitur rcftarumincequalium majorem>ita fecu- 
vimus? utj&c. Qupd cfficicndum erat . 
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L E M M A L 




Rcfta linca incirculo accommodata,facicnscum dia- 
mctro angulum xqualcm tcrtia: parti anguli rctti ; cnt 
latus trianguli xquilatcri in codcmcirculo infcripti . 

REfta A 2? 5 in circulo ABD C accommodatafwiat di 
diametro C B angulum ABC dqualem tertu partl 
unius refii . Dico A B^ejje latus 
trianguli <equilateri in eodent^ 
circulo A B D C wfcripti . Con- 
fiituatur angulus C B D <equa~ 
lis angulo A B C , )ungaturq\ 4 
D . Quoniam igitur pcripbcria 
C A B dqualis ejl peripheri<t C 
DB,& ablata A C ablat* D C, 
cb <equalitatem angulorum A B 

C 5 D B C ip/is injijlentium \ erit reliqua periphcria A B rt+ 
liqu£ D B <tqualis: adeoq\ refl<t AB,D B tpfas fubtcndcn- 
tes inter fe <tquales erunt.Cum autem angulus C B D <tqua- 
lis Jit angulu A B C , qui tertia pars ejl unius refli ; erit ipfc 
tertia pars etiam unius reflt ; Igitur totus angulus A B D 
du<e tertue partes ejl unius refJt \ hoc ejl tertia pars duorum 
reflorum : ergo reliqui anguli B AD->BD /U trianguli D 
A B-, erunt reliqu* du<e tcrti<c partes duorum reflorurn^ qui 
cum Jint inter fe <equales^ob ocqualitatem latcrum A L\/3 
ut modo demonftravimus \ erit quifque ipjlrum tcrtia par\ 
duorum reflorum ; Itaque anguli A B Dj B D Ai D A L\ 
trianguli A B D, <equales inter fe funt ; AEquiangulum efl 
igitur triangulum A B D : Ac propterea aqutlaterum . Re- 
fla igitur A Ej qux facit cii diamctro C B^irculi A B D C, 
angulum ABC <equalem terti<e parti unius refli •> eji latus 
trianguli dquilateri in eodem circulo infcripti . J^W erat 
demonftrandum . 

C 2 LEM- 



L H M M A II. 



Refta linca in circulo accommodata, facics cum dia- 
nietroejufdem angulum femire&um > latiis eft quadrati 
in eodem circulo infcripti . 

FAciat refla A B cum diametro C B *> circuli AB D C D 
angulum ABC femireftum . Dico A B latus ejfe^ 
quadrati in eodem circulo A B 
D C infcripti . Adjungatur A C , 
& dufta C D parallela rett<e 
ABducatur B D . Quoniam~> 
igitur angulus C A B , triangu- c 
h C B A 3 ccqualis efl angulo C 
D Bjrianguli B C D->ambo enim 
funt refti , & angulus A B C 
angulo D CB <equalis^ latus ve- <D 
ro C B commmie \ erunt latera C 

D,D B lateribus C A B y utrumq; utrique><equalia; Atqui 
Ijtera C A, A B inter fe funt <equalia*>ob <equalitatem angu- 
lorum AC B -> AB C> igitur latera C D> D B interfe *qua- 
lia erunt . Quadrilaterum igitur A C D B habet omnia la- 
tera inter fe <equalia •> Sed habet etiam omnes angulos reflos 
{nam C D parallela efi re&<e AB>& angulus C ABeftre- 
f?us : igitur angulus ACD rettus etiam erit \ Eft autern^ 
angulus C D B etiam re&us ; ergo reliquus AB D refius 
erit): Ergo igitur quadratum efi quadrilaterum AC D B . 
Refla igitur A B eft latus quadrati in circulo ABDC in- 
fcripti. Quod erat demo?ftrandum . 
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Rc&a linea in circulo accommodata,facicns cum dia- 
metro cjufdcm angulum xqualcm tribus quintis unius 
rerii , eft latus pcntagoni xquilateri , & xquianguli iru 
codcm circulo infcripti . 



R 



Etta A B faciat cum diametro C circuli B A C Ei 
angulum ABC xqualem tribus quintis unius refti • 



r> a 




Dico reftam A B-> efje latus penta- 
goni <equilateri , & ^quianguli m 
ccdem circulo B A C E infcripti. Si 
autem dicatur A B non ejfje Litus 
pentagoni . Sit illud fi fieri poteft ^ 
D B . Aptetur in circulo B AC E 
refta B E aqualis refts D B . 
Quoniam igitur arcus C AB xqua- 
lis ejl arcui C E B>& ablatus ar- 
cus D B+ablato E B, ob aqualitatem reftarum B D >B E i 
erit reliquus arcus D C reliquo arcui C E *qualis\ Adcoqi 
anguli D B C , E B C ipfis infiflentes dtquales inter fe crunt. 
Divtfus efl igitur bifariam angulus D B E 5 qui cum fihper 
coroll.prop.i i.lib.^.elemfex quintm unius reftn erit angu- 
lusD BC, quipars dimidia efl anguli D B E •> tres quin* 
tct unius rcfti ; fed angulus A B C etiam ponitur tres quin* 
ta m unws rcfth igitur anguli D B C, AB C interfe aquales 
erunt ->pars toti. £)uod eft abfurdum . Non igttur D B ; fed 
refta ABcft latus pentagoni aquilateri 5 & aquianguli in 
circulo AB C E tnfcripti . £$uod demonjirandum erat . 
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L E M M A IV. 




Si duo circuli fe interitis contingant 5 & a pun&o con- 
ta&us dux vcttx in majoris circuli periphcriam cadant; 
refta* linea^fubtcnflr arcubus ab ip/is rc&isinterceptis» 
parallclx inter fe erunt. 

C/ra/// A B C ,AD Efe mutuo interius tangant ifL~> 
punfto A y d quo cadant in peripheriam B C, circuli 
majoris ABC rett* A B,A C.Dico 
rettas D E, B Cfubtenfas arcubus 
D E ,B C interceptis ab ipjis A B) 
A Cjnter fe parallelas ejfe . £hw- 
niam igitur fegrnenta A B » A D 
funtinterfe Jtmiliai eruntanguli 
AE D ,AC B inter fe aquales \ 
Adeoq\ rettdi D E *>BC paralleU 
interfe erunt . Quod ojiendendum 
erat . 

L E xM M A V. 

Supcr data rcfta Jinea triangulum ifofcclcs coftitue- 
rc 3 cujus uterque corum, qui ad bafim funt angulonu», 
pars tertia fit unius rctti . 

SUper recla A B conjlituendum efl 
^ triangulum Tofceles^ cujus uterque 
eoru ? quiad bajimfuntangulorum.p.us 
terttajit anguli recli.ConJlituatur fuper 
A B triangulum <equilaterum A B C,c^ 
anguli CAByCB Adwidantur bifa- 
riam d reclis A D,B E fe mutuofecan- 
tibus in F . Dico triangulum F AB elfe 
qiucfitum . gaoniam igitur anguli C JB , CBA interfe 

funt 




Junt *qualcs\crunt tpfaA dimidij&cpi anguli F A B,F B A 
cttam tnterfe tquales; Iffceles cji igitur triangulum F A Bi 
Sun/ autem utenque anguli CAB.CBA du<t tertix par- 
tes umus reclvgttur utenq, anguli F A B,F B A pars ter- 
tiaertt untus rcnt.Trtangulum tgitur F AB iffcclcs eft& 
habet utrumq\eorum,qui jj bafimfunt angulorum , &c. 
Quod factcndum erat. 

L E M M A VI. 

Supcr data rcvfta linca triangulum ifofcclcsconftitue- 
rc , cujus utcrquc corum, qui ad bafim funt anguloruin, 
squalis fit tribus quintis uniusrcCti . 

SVper A B cojlituedu ejl triagulu iffcelcs , cujus uterqv 
eorum , qui ad bafimjunt angulorum , fit tqualis tri~ 
bus quintis unius reclt . Conjlttuaturjuper 
A h triangulum ffceles A B C> cujus uter- ** 
que angulus C A L> > C B A duplus fit relt- 
qui A CB.Et ducla C D <>qux dividat an- 
gulum A C B bfaria , fumantur ex angulis 
C A £>C B A anguli G ADyGB D <equa- 
les angulis A C D> B C D^uterque utrtquc, 
& refld A D %M D fibi occurrant in D . 
Dico triangulum A B D cjjc imperatunu_> . 
Quoniam igttur > per corolLprop. 10. //£.4, 
Licm. angulus A C B du£ qutntjc ejl unius 
recJiy ertt utcrque angulus C A 7), C B D y utpote qtr dCjut- 
lesfunt angults, A C D > B C D.j pars quinta trttus reSfi ; 
Ijl autcm^per tdem coroll. qutlibct angulorum C A B? C B 
A quatuor qumtx untus refli ; igiturfiex ipfis auferantur 
anguli A D y Q B D ; Ertt tam angulus D A B •> quarru* 
angulus D B A tribus quintis unius refii . Fattum ejl igi* 
tur 5 quod factendum erat . 

7 PRO- 
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PROBL. XVL PROPOS. XVI 



Dato cxccflii^quo diamctcrcirculi fuperat latus tria- 
guli requilatcri in codem circulo infcripti,invcni- 
rccirculum . 



s 




It A B excelfus, quo diameter circuli fuperat Iatus 
triangulitfquilateri in eodc circuIoinfcripti.Opor- 
tet invenire circulum • Ad 
pun&um A conftituatur an- 
gulus B A C>qui dux textix 
partes fit unius re<fti 3 & B C> 
perpendicularis ad A B,oc- 
cUrratACinC. Produfta 
deinde A C in D 5 ita ut C 
D cequalis fit re&se CB , 
erigatur ad A D perpen- 
dicularis D E occurrens A 

B produ£te 5 in E.Dico circulum A D E,circa triangulum 
A E D defcriptum 5 efTe quxfitum. Quoniam igitur trian- 
gulum A E D re&angulum eft i centrum circuli A D E 
cadet in latus A E rcfto angulo A D E oppofitu; Itaq; A 
E circuli diamcter eft.Et quia angulus A D E reftus eft, 
& angulus D A E dux tcnix unius refti : erit rcliquus 
angulus D E A tcrtia pars unius redi ; Quarc , pcr pri- 
mum lemma , rcAa D E latus crit trianguli arquilatcri 
in circtilo A D E infcripti. Quod autc diamctcr A E fu- 
pcrct DE,latus triaguli #qiiilatcri,cxccffu A B>fic patet. 
Dufta D Bscrut anguli C D B,C B D 5 ob xqualitatc la- 
tcrum C B,C D.intcr fc fequales, Quare ablatw ipfis ab 
acqualibus angulis C I) E , C B R ; rcmancbunt anguli 
B D E 5 D BExqualcsintcr fc. Adeoq; refta DEreft.r 
B E cequalis crit ; Eft autcm A B exceifos , quo diame- 

tcr 



ter A Efuperat rcchm B L ; igitur A B cxccfius ctiam 
crit , quo eadcm diamcter A E> circuli ADE, fuperat 
D E latus trianguli xquilatcri in codcm circulo A D E 
iofcripti . Dato igitur exccflu, quo diamctcr circuli fu- 
perat , &c. Quod faciendum crat . 

PROBL. XVlif. PROPOS. XVII. 

Dato cxceflu^quo di&mcter circiililupcratlatusqua- 
drati in codcm cittulo infci ipfi 3 invcnicndus cft 
circulus . 

OPortct invcnirc circulum* cujus diamcter fupcrct 
latus quadrati in codcm circuJo infcripti dato 
excefiu A B. Erigatur pcrpcn- 
dicnlaris B C ad rc&am A B> 
quar cidem ABfit xqualis,& 
adjunfta A C producatur h\-> 
D , ita ut C D arqualis fit ipfi 
C B . Dcindc D E pcrpcndi- 
cularis ad A D occurrat rc£s 
A B produilx in E. Dico cir- 
culu AED, circa diamctrum 
A E dcfcriptum^qui ncccflario 

pcr punftu D trafit,cffedc quo quxritur.Quoniam igitur 
angulus A D E reftus ert , angulus vcro D A E fcmirc- 
ftusicrit etiam reliquus angulus A E D fcmircftus;Qua- 
rcpcr fccundum Icmma, D E latus erit quadrati in cir- 
culo A D E infcripti.Cu autcm angulus C D E xqualis 
fit anzulo C B E,& ablatus C D B ablato C B D xqua- 
lis.ob xqualitatc latcrum C D, C B:erit rcliquus angu- 
lus B D E rcliquo angulo D B E xquahs ; Quapropter 
latcra D E, B E xqualia intcr fc crunt ; Supcrat autcm 
diamctcrAErc^am BEexceffu AB; crgo cadcmJ 

D dia- 
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diameter A E fuperabit D E , latus fcilicet quadrati ia 
ieodem circulo A D E infcripti 5 dato exceffu A B. Dato 
igitur exceffu 5 quo diameter circuJi fuperat latus qua- 
dratij&c.Quod erat faciendum . 

PROBL. XVIII. PROPOS. XVIII. 

Dato exceflu,quo diametcr circuli fuperatlatuspen- 
tagoni a?quilateri, & cequianguli in eodem circu- 
lo infcripti , invenirc circulum . 

Slt A B exceffiis 5 quo diameter circulifiiperat latus 
pentagoni aequilateri 3 & jequianguli in eodem cir- 
culo infcripti.Invcniendus 
eft circulus . Conftituatur 
ad pundlum A angulus B A 
C 5 qui fit dux quinta? unius 
redli 3 & perpendicularisB C 
occurrat A C in C . Produ- A 
£ta deinde A C in D , ut fit 
C D sequalis refta? C B 5 eri- 
gatur ad A D perpendicu- 
laris D E occurres A B pro- 
ducte in E . Dico circulum AED, circa trianguhmu 
A D Edefcriptum, efte qucefitum.Quoniam igitur trian- 
gulum A D E reftagulu eft;erit latus A E diameter cir- 
culi A E D. Et quia angulus A D E reftus eft; erunt an- 
guli D A E , D E A fimul angulo re<3o cequales; Eft au- 
tem angulus D A E dux quinta» unius refti ; ergo angu- 
lus D E A tres quintce erit unius re&i ; Itaque, per ter- 
tium lemma 5 DEIatus erit pentagoni ^quilateri 5 & 
cequianguli in circulo A E D infcripti . Cum autem an- 
guli C B D,C D B tfqnales inter fe fint,ob lateru C B a 
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C D xqualitatcm : Ablatis ipfis ab angulis rc&is C D 
E , C B E ; retnancbunt anguli B D E , D B E intcr fo 
xqualcs ; Ac proptcrca D E xqualis crit rc&x B E;At- 
qui B E fuperatur a diametro A E exccffu A B ; crgo D 
E, latus pcntagoni xquilatci i ? & xquianguli in circulo 
A E D infcripti , fuperabitur ab cadcm diamctro A E 
cxcdfu dato A B • Dato igitur cxccffu, quo diamctcr 
circuli fupcrat.latus pcntagoni xquilatcri , & xquian- 
guli in codem circulo infcripti > invcntus cft circulus . 
Quod crat facicndum • 

PROBL. XIX. PROPOS. XIX. 

Dato cxccfTu , quo diamctcr circuli fupcrat Iatus hc- 
xagoni a:quilatcri,&: a:quianguli in codcm circu- 
lo infcripti, invenirc circulum . 



i 



Nvcnire oportct circulum 5 cujus diamctcr fupcrct 



latus hcxagoni xquilatcri , & xquianguli in codcm 
circulo infcripti cxceffu dato 
A B. Ccntro B,intervallo ve- 
ro B A dcfcribatur circulus 
A C D.Qucm dico cfTc quarfi- 
tu.Producatur A B in D.Quo- 
niam igitur^per coroll.propof. 
15. 4. clcm. , latus hcxagoni 
jequilateri , & xquianguli in^ 
circulo ACD inlcripti xqua- 
lc cft fcmidiamctro B D,& diamctcr A D fupcrat fcmi- 
diamctrum B D cxccffu A B ; fupcrabit proptcrca dia- 
metcr A D,circuli ADG latus hcxagoni xquilateri\& 
arquianguliincodcm circulo A D C infcripti 5 c: 
dato A B. Dato igitur exccffo quo diamctcr circi 
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perat latus hexagoni cequilateri, & squianguh in eode 
circulo infcripti 5 invenimus circulum . Qupdfacicn- 
dum erat . 

PROBL. XX. PROPOS. XX. 

Dato excctfu, quo latus tnanguli «quilateri fuperat 
latus quadrati in codcra circulo infcriptorum, 
venire circulum . 

Slt A B exccfTus , quo latus trianguli a?quilatcri fur 
perat latus quadrati in eodem circulo infcripto- 
rum . Oportet inve- 
nire circulum . Ex 
quinto pramiflb le- 
mate 5 conftituatu- 
fuper A B triangur 
lum ifofc eles A* B 
C 5 cujus iiterqucu 
eorum>qui ad bafin 
funt 5 angulorum-* 5 
pars tertia fit unius 
retfti . Et centro C> 
intervallo vero C 
A 5 velCBdefcriba- 
tur circulus A B D, 
in quoaptctur rc&a A D,qu* faciat cum fcmidia metro 
A C.angulum D A C femiredum . Et quia,per primum 
lcmma, A B cft latus trianguli a:quilatcri, A £> vero,pcr 
lecuijdum Icmma , eft latus quadratiUn codem circulo 
^D mfcnptorum; crit A B major quam A D . Suma- 
jjKurcxABrcftaBB arqualis refta? A D 5 junga 




a i) j cui arquediftans-agatur B F, occurrens A D 



pro 



produtf* in F,& ereSa ad A F perpcndiculari F Giqua? 
A C produdtx occurrar in Cdcicribatur circa triangulft 
A F G 3 circulus A F G H.Qucm dico elfc quxfitum. Pro- 
ducatur A B in H,junganturquc F H, D B.Quoniam Ct- 
go triagulum A F G,cft rcftangulum;crit latus^ G 5 an- 
gulorcdo A F G oppofitum,diamctcr circuli. Quarc A 
H erit, pcr primum prxmifliim lcmma , latus triangult 
arquilateri 5 A F vcro , pcr frcundum lcmma > erit latus 
quadrati,in codcm circulo A F G H infcriptorum.Cum 
autcm D E paralicla tk F B : cruiit angufi ADE, A 
E D , trianguli EDA, xqtuics angulis~A F B , A B F , 
trianguli B F A>utcrque utriquc; crgo triangula E D A 
B F A gqiuangula crunt . Quarc btcra A D,D E,A F> 
F B, qux iunt circa xqualcs angulos A D E^A F B pro- 
portionalia crunt ; hoc cft ut ADadDE, ita A F ad 
F B . Et rurfus quia, cx antcccdcntc «> quod quarto loco 
prxmilfum-eft , lcmmatc, D B paraUefa' cft re&r F H ; 
crit angulus D B E 3 trianguli EDB, xqualis angulo F 
H B , tjrianguli B F H : cft autcm angulus D E B angu- 
lo F BH xqualis, quia D E , F B ctiam parallehr func 
intcr fc: fgitur tsiangula E D B , B F H a?quiangula iii- 
ter fc crunt : Ac idco crit nt D E ad E B , ita F B ad B 
H : Quarc cum fit ut A D ad D E , ita A F ad F B , & ut 
D E a3 E B , ita F B ad B H ; crit cx arquo nt A D ad 
E B , ita A F ad B H ; Scd A D, E B intcr fe funt arqua- 
les : igitur AF,BH intcr fe crquales crunt . Supcrat 
autem refta A H, qux latus eft triangnli apquilatcri in 
circulo A F G H iofcripti , rcftam B H exceffu A B : 
ergo igitur idcm latus A H fupcrabit A F , latus qua- 
drati in codcm circulo A F G H infcripti , codcm ex- 
cefTudato A B. DatoMgitur exccffu,quo latus trianguli 
sequilatcri fupcrat latiis quadrati in codcm circulo in- 
fcriptorunbinvciuus cft circiflus. Quod crat faciendum. 
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PROBL. XXL PllOPOS. XXI. 



Exceflu dato, quo latus trianguli aequilateri fupcrat 
latus pentagoni ^quilatcri , & aequianguli in eo- 
demcirculo infcriptorum , invenire circulumu • 

EXceflfu dato A B,quo latus trianguliaequilateri fu- 
i perat latus pentagoni aequilateri > & aequianguli 
in eodem circuloin- 
fcriptorum , circu- 
lum invenire opor- 
tet. Conftituatur 5 per 
illud, quod quinto 
loco praemiflum eft , 
lemma 5 fuper A B 
triangulum ifofceles 
ABC, cujus uterq; 
eorum, qui adbafim 
A B sut angulorum, 
pars tertia fit unius 
rcfti 5 & centro C,in- 
tervallo vero C A,vcl C B circulus defcribatur A B D, 
ln quo accommodetur D A , qiue conftituat cum femi- 
diametro A C angulum D A C *qualem tribus quin- 
tis umns rcfti . Erit igitur D A, per tertium lemma,la- 
tus pentagoni *quilateri , & squianguli ,&AB, per 
primum Icmma , latus trianguli sequilatcri , in eodem^ 
circulo A B D infcriptoru;adeoque erit A B major qua 
? * s Hmatur igitur ex A B retfa E B,qux cequalis fit 
rccte A D , & adjundte E C parallela a gatur B F , oc- 
currens A C produfta? in F . Dico circulum A G H I , 
cx centro F , & intervallo F A dcfcriptum , eflTe de quo 
<]ua;ritur . Producatur A D in G 3 A B vero in I, adjln- 

gan- 




ganturque ttCtk DC,D K i & produfta femidiamctro 
A F in H •> ducantur reftx GF,GH. Quoniam igitur 
anguli A D K,A G H intcr fe funt xqualcs,ambo cnini 
funt rt&h erunt DK,GH inter fe parallclx ; Idcoquc 
angulus D K A angulo G H A xqualis crit : Scd angu- 
lus D C A duplus cft anguli DKA, angulus vero G F 
A duplus anguli GH A; ergo angulus DCA } trian- 
guli ADC) xqualis crit angulo G F A » trianguli A 
G F . Eft autem angulus G A F communis: ergo trian- 
gula AD C,AGF xquian^ula intcr fc erunt . Quarc 
ent utADadDCi hoc cft ad C B , ita A G ad G F ; 
hoc cft ad F I . Rurfus quia F B parallcla cft rcftx C E; 
erit angulus F B I,trianguli B F I,xqualis angulo C E B> 
trianguli EC B : cft autcm angulus F I Axqualisangu- 
lo F A I : hoc eft angulo C B E i crgo triangula F B I * 
E C B xquiangula inter fc erunt ; Ac proinde erit ut 
C B ad B E , ita F I ad I B . Quarc cum iit A G ad F I, 
ut AD ad C B , & F I ad I B > ut C B ad B E , erit ex 
xqualitatc A G ad I B , ut A D ad B E \ Atqui A D «, 
B E inter fe funt xqualcs ; ergo igitur A G > I B intcr fe 
xquales erunt . Supcrat autem A I reftam B I cxccflu 
A B; igitur A U qux, pcr primum lcmma^cft latus tria- 
guli xquilateri in circulo A G H I infcripti, fupcrabit 
re3am A G , qux > pcr tcrtium Icmma, cft latus pcnta- 
goni xquilateri, & xquianguli in eodcm circulo AGrf 
I infcripti , cxcefTu dato A B.Itaquc dato excclfih 
quo latus trianguli xquilatcri fuperat latus 
pentagoni xquilatcri , & xquianguli in 
codcm circulo infcriptorum invc- 
nimus circulum.Quod 
facicndum crat . 
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PROJBL. XXII. PROPOS. XXII. 



Dato exceffu , quo latus trianguli a.'quilateri fuperat 
Jatus hexagoni sequilateri , Sc squianguli in eo- 
dem circulo infcriptorum , invenire circulum . 

Slt A B exceftus , quo latus crianguli a?quilateri fu- 
peratlatus hexagoni «quilateri » &*quianguli in 
eodem circulo infcriptorum . 
Oportet invenire circulurru . 
Conftituatur,per quintum pra?- 
miffum lcmma , fupcr A B tri- 
angulum ifofcelcs ABC,cu- 
jus vterq; co'rum, qui ac{ bafim 
funt angulorum , pars tcrtia fit 
unius redi . Et abfcifsa cx A B 
reCta B D a?quaJi retta? B C , 
adjungatur D C , cui parallela 
agatur B E,occurresA C producte in E.Dcniq;centro E, 
mtervallo vero E A, defcribatur circulus A F G. Quem 
dico efse qiuc/itum.Quouiam igitur angulus E G B,tria- 
gult B G E , aequalis cft angulo E A B : hoc eft angulo 
C B D , trianguli D B C, Sc angulus E B G angulo C D 
B asquali«( quia C D,B E parallekefunt intcr fc ) erunt 
triangula B G E , D B C a?quiangula intcr fc ; adeoque 
ent B G ad E G , ut D B ad C B : Sunt autem D B, C B 
inter fe a-quales ; crgo B G, E G a?quales intcr fc erunt. 
Atqui A G fupcrat B G cxceffit A B . Ergo cadem A G, 
qua? perprimum lemma, cft latus trianguli aquilatcri in 
arculo A F G infcripti , fuperabit fcmdiamctrum E G : 
hoccft latus hcxagoni a?quilateri, & a?quianguliin code 
ctrculo A F G infcripti , eodcm cxccfsu A B . Itaquo 
dato exceflu , quo Iatus trianguli a?quiiateri lupcrat la- 

tus 




?3 



tus hcxagoni arquilateri, & rcquianguli in codcm circu 
lo inlcriptoriwnvcntus cft circuius.Quod crat ficicndfi. 

PROBL. XXIII. PROPOS. XXIII. 

Dato cxccflu 5 quo latus quadrati fupcrat latus pcn- 
tagoni &quilatcri>& gequianguli in codcra circu- 
lo inicriptorum, invcnirc circulum . 

Olt datus cxccflus A B^quo latus quadrati fupcrat latus 
v3 pctagoni arquilatcri , & .xquianguli in codc cipculo 
inicriptoru. 
Oportct igi- 
tUT invcni- 
rc circulG . 
Ad punfta 
A>&:Bcon- 
ftituantur- 
duo anguli 
ABC,BA 
C > quorum 
utcro;fitfc- 
mircdus ? & 
rcctr A C> 
B C cocant 
ln pfi&O C. 
Dcindc cc- 
tro Cintcr- 
vallo vcro 
C A,vclC 
B,dcfcriba- 

tur circulus A D B > in quo accommodctur rccta A D 

E qu* 




qux conftituat cum femidiametro A C angulum D A 
C jequalem tribus quintis unius refti, fumaturque ex A 
B refta B E «equalis redte A D, (nimirum A B major eft 
quam A D, nam A B 5 per fecundum lemma 5 eft latus 
quadrati 3 A D vero> per tertium lemma 5 eft latus pen- 
tagoni a:quilateri 5 & sequianguli in codem circulo in- 
fcriptorum ) & adjun&£ D E arquediftans agatur B F 3 
occurrcns A D prodtidfce in F , & F G perpendicularis 
ad A F, occurrat A C in G prodiivfte . Dico circulum 
A F G H 5 circa triangulum rcJtangulum A G F dcfcri- 
ptLbeifc dc quo qiumtur.Producatur A B in H,jugaturq; 
rc&x D B > F H . Quoniam igitur B F parallcla eft re- 
clx E D ; erunt anguli AFB, AB F, triangulr BFA, 
cequales angulis A D E , A E D, trianguli E D A 5 utcr- 
que utrique; Ac proindc triangula BFA,EDA a:qui- 
angula intcr fe erunt s idcirco erit A F ad F B 5 ut A D 
ad D E . Rurfufq; quia,per quartum lemma 5 rctix D B, 
F H funt inter fe paralella:;crit angulus F H B, triangu- 
li B H F , xqualis angulo DBE, trianguli EBD; fed 
eft angulus F B H angulo D E B aequalis : ergo trian- 
gula BHF,EDB aequiangula inter fe erunt > Qjjarcj 
erit F B ad BH , ut D E ad E B . Itaquc cum fit 
A F ad F B , ut A D ad D E , & F B ad B H, ut D E ad 
EBierit ex cequalitate A F adB H, ut D A ad E B: funt 
autem D A 5 E B xqualcs intcr fe> igitur A F,B H xqua- 
Ies inter fe erunt : fed A H fupcrat B H exceffu AB;igi- 
tur eadem A H, qux , pcr fecundum lemma 5 eft latus 
quadrati in circulo A F G H in(cripti,fuperabit rc&am 
A F 5 qme 5 per tertium lemma, eft latus pentagoni »qui- 
lateri,& squianguli in codem circulo A F G H infcripti, 
exceffu dato A B . Dato igitur exccffu , quo latus qua- 
drati fuperat latus pentagoni tfquilatcri, & ^quianguli 
incodemcirculo infcriptorum > invcnimus circulum . 
Qupd crat faciendum ♦ 

PRO- 



Jl 

PROBL. XXIV. PROPOS. XXIV. 



Dato cxccflii^quo latus quadrati fupcrat latus hcxa- 
goni xquilatcri , axjuianguli in codcm tirculo 
infcriptorum , circulum invcnirc . 

Slt A B cxccfTus,quolatusquadrati fupcrat latus hc- 
xagoni xquilatcri, & arquianguli in codcm circulo 
inicriptorum. Oportct igitur in- 
vcnirc circulu.Ad rt&i A B,pcr 
propofitioncm ij.hujusj adjun- 
gatur rcfta B C 5 ita ut quadra- 
tum totius A C duplum lit qua- 
drati adjun&x B C . Dcindc ad 
puncla A> & C conftituatur duo 
anguli D A C>D C A , quorum 
utcrquc fit fcmircftus » & rcttx 
A D ) C D fibi in pundo D oc- 
currant . Dcniquc ccntro D > intcrvallo vcro D A «, vcl 
]) Cdcfcribatur dicillus A C E. Qucm dico cffc qn*« 
fitum.Quonia igitur angulj DAGDCA fimul xqua- 
lcs funt angulo rcfto ; crit angulus A D C rcftus : qua- 
rc quadratqm A C gqualc crit quadratis AD, CD; 
fcd quadrata AD,C Dfunt intcr fc xqualia;crgo qua- 
dratum A C duplum crit quadrati D C ; fcd idcm qua- 
dratum A C duplum cft quadrati B C : igirur quadrata 
B C, C D xqualia intcr lc crunt. Rc&x igitur B C>D C 
aequalcs funt intcr fc i fupcrat autem A C rcftam B C 
cxcc(fu A B; crgo igirur cadcm A C i qux >pcr fccun- 
dum Icma cft latus qnadrati in circulo A C E infcripti , 
fupcrabit fcmidiamctrum DC; hoc eft latus hcxagoni 
a:quilatcri 5 & xquiaguli in code circulo ACE lnfcripti, 
cxccljliduo A B . Itaque dato cxccflu ; quo latijs qua- 




drati fuperat latus hexagoni £quilateri,& gquiaguli in 
codem circulo infcriptorunMnvenimus circuliun. Quod 
erat faciendum . 

PROBL. XXV. PROPOS. XXV. 

Dato exceflu , quo latus pcntagoni ^quilatcri , <k 
#quianguli fuperat latus hexagoni aequilateri 5 &: 
rtquianguli in eodem circulo infcriptorum, circu- 
lum invenire . 

Slt A B cxcefTus, quo latus pentagoni ^quilateri 5 & 
#quianguli fupcrat latus hexagoni sequilateri > & 



T 




Kqiftanguliia eodcmcircuio infcriptorum. Oportetin- 

ve- 



venirc circulum . Conftituatur , cx antecedente , qupd 
fcxto loco prxmilfum cft, lcmmatc 5 fupcr A B triangu- 
lum ilofccles AB C, cujus utcrquc corum , qui ad ba- 
fim A B funt,angulorum>xqualis fit tribus quintis vnius 
rc&i 3 & cx B A lumatur B D xqualis rc6tx B C . Dcin- 
de adjunvhv D C arqucdifhns agatltr B E , occnnens A 
C prodll&C in E, & ctntro E, intcrvallo vero E A •> dc- 
fcribatur circulus A F G . Quem dico cflc quxfitiinu' . 
Producatur A B in jtingaturquc E G . Quoniam igi- 
tur angulus E G B> triangulj B G E, sequalis cft angulo 
E A G; hoc cft angulo C B D , triangnli DBC , & an- 
gulus E B G angulo C D B xqualis; crit reliquus angu- 
lus BEG rcliquo angulo D C B xqualis : Atqui angu- 
li B D C, B C D funt intcr fc aiqualcs ; igitur anguli G 
BE ,GEB intcr fc xqualcs crunt . Quarc rcsfhr B G , 
E G xqualcs intcr fc funt; fcd A G j quatj pcr tcrtimvu 
lcmma, cft latus pentagoui xquilatcri-, & a:qiiianguli in 
circulo A F G infcripri, fupcrat B G cxccflii A B ; CtgC 
fupcrabit ctiam fcmidiamcmim E G : hoc cft latus hc- 
xagoni xquilatcri , & xquianguli in codcm ciiculo A F 
G infcripti, cxccflu dato A B . Itaquc cxccflii dato,quo 
latus pcntagoni xquilatcri •> & gqiliailguli fupcrat latus 
hcxagoni xquilatcri,& .vquianguli in codcm circuloin- 
fcriptorum , invcntus cft circulus . Quod faccrc opor- 
tcbat • 

THEOREMA I. PROPOS. XXVI. 

In triangulis amblygonijs, pcrpcndicularis dutfa ab 
angulo obtufo ad latu* oppofitum dividct illud , 
itaut rc#angulum contentum fub ipfius feg- 
mentis majus critquadrato pcrpcndicularis ,re- 
ftangulo contcnto fub uno rcliquorum latcrum J 
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in tjuod protradhim alfcra cadit pcrpendicularis^ 
'& fub cxtcrius aflumpta intcr hanc pcrpendicu- 
larcm , &: angulum obtuium . 

IN triangulo A B C obtufangulo , cadat ab angulo 
obtufo B A C ad latus oppofitum B C perpendicu- 
laris A D 5 & ad alterum^ 
reliquorum laterum pro- 
tra<5him;hoc eft ad latus B 
A cadat altera perpcdicu- 
laris C E . Dico redtangu- 
luBD C majus effe qiu- 
drato A D 5 re<5fcangulo B A 
E • Quoniam igitur qua- 
drata BA,AC,& duplum 

re&anguli B A E fimid cequalia funt quadrato BC 5 & 
cidem quadrato B C xqualia funt quadrata BDjDC, 
& duplum re&anguli B D G* eriint quadrata BD,DC 
& duplum reftanguli B D C fimul cequalia quadratis B 
A 5 AC, & duplo re&anguliB A E; funt autcm quadra- 
tis BA,AC cequalia quadrata BD,DC,& quadra- 
tum D A bis fumptum : igitur quadrata BD,DC,& 
duplum re&anguli B D C #qualia crunt quadratis B D, 
DC, & quadrato A D bis fumpto 3 & duplo reftanguli 
BAE: ablatis igitur communibus quadratis BD^DC, 
remancbit duplum rcftanguli B D C jequale quadrato 
A D bis fumpto , & duplo rcftanguli B A E : Eft 
autem reftangulum B D C pars dimidia dupli re- 
ftanguli B D C 5 & quadratum A D una cum re- 
ftangulo BA E 5 cft ctiam pars dimidia quadrati 
A D bis fumpti ? & dupli re&anguli B AE; crgo 
igitur reftangulum B D C «quale erit quadrato A D, 
& reftangulo B A E > hoc eft retogulum BDC majus 

eric 
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eric quadrato A D , re&angulo B AE. Quarc in trian- 
gulis amblygonijs perpendicularisduaa,&:c. Qupd erat 
demonftrandum . 

THEOREMA IL PROPOS. XXVII. 

In oxygonijs triangulis, pcrpcndicularis dutfa ab 
uno angulorum ad Iatus oppofitum di vidct illud, 
ita ut rcdangulum contcntum fub ipfius fcg- 
mcntis , minuscrit quadrato pcrpcndicularis , 
rcctangulo contcnto fub uno rcliquorum latc- 
rum, in quod altcra pcrpcndicularis cadit , & fub 
intcrius aflumpta intcr hanc pcrpcndicularcm > Sc 
angulum a quo prima pcrpcndicularis dufta cft • 

IN triangulo A B C acutangulo, cadat ab uno angu- 
lorum B A C ad latus oppofitum B C pcrpcndicula- 
ris A D,& ad altcrum rcliquo- 
rum latcrum ; hoc cft ad latus 
A C altcra pcrpcndicularis ca- 
datBE. Dico rcdangulum B 
D C minus elfc quadrato A D 
reftanguio C A E . Quoniairu 
igitiir quadratum B C una cum 
duplo re&aguli C A E aequale 
eft quadratis A B, A C> & eif- 
dem quadratis A B,A C a?qua~ f£ 
lia funt quadrata B D,D C 5 & 
quadratum A D bis fumptum ; Igitur quadratum B C 
una cum duplo rcftanguli C A E xquale crit quadratis 
B D > D C > & quadrato A D bis fumpto ; funt autcmj 
quadrato B C aequalia quadrata BD 3 DC)& dwplum 

rc- 
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rtotanguli BDC; igitur quadrata B D,D C,& duplure- 
aanguli BDC, vna cum duplo reftanguli C A E fimul 
a?qualia erunt quadratis B D ? D C, & quadrato A D bis 
sfipto;Quarc ablatis coinmunibus quadracis B D 5 D C, 
remancbunt duplum re&anguli B D C 5 & duplum re~ 
dfcanguli C A E iimul xqualia quadrato A D bis iumpto; 
Eft autem reftangulum B D C una cum reftangulo C A 
E pars dimidia dupli re&anguli B D C > & dupli rc- 
ftanguli C A E , atquc quadratum A D pars di- 
midia cft etiam quadrati A D bis fumpti ; igitur 
crit reftangulum B D C vna cum rcftangulo C A E 
axjuale quadrato A D ; hoc cft reftangulum B D C mi- 
nus erit quadrato A D 5 reclangulo C A E . In oxygo- 
nijs igitur trianguJis pcrpendicularis du&a ab uno aa-. 
gulorum &c. Quod crat oftendendum . 

THEOREMA III. PROPOS. XXVIII. 

In amblygonijs triangulis, jperpcndicularis <Juch ab 
angulo obtufo ad latus oppofitum dividct illud , 
ita ut re&angulum contentum fub toto,&uno 
fegmentorum, majus erit quadrato lateris di&o 
fegmento adjacentis , re&angulo*contcnto fub 
uno latcrum, qux funt circa obtufum angulumo 
in quod protra&um alrera cadit pcrpendicularis , 
& fub cxtcrius aflumpta intcr pcrpendiculareirL,, 
& angulum obtufum . 



IN 




IN triangulo A B C obttlfan 
gulo,abagu!o obtufoB A C 
cadac ad latus oppofitum BC 
pcrpendicularis A D,& ad alrc- 
nitrum latcru,quar sut circa ob- 
tufum angulurru hoc cft ad la-' 
tus B A protraftum altera ca- 
d.it perpcndicularis C E. Dico rc&angulum B C D ma- 
jtis cffe quadrato C A ,ie(flangulo B A E . Quoniani-» 
igitur reftangulum BCD arqualc cft quadrato DC 
atq.redangulo B D Ci& rcifhmgulum B D C xqualc cft 
quadrato A D,& rcAagulo B A E pcr propof.2 6.hujus ; 
igitur rcdangulum B C D xqualc erit quadratis D C ; 
AD,& rcftangulo B A E; Atqui quadratis DC,AD 
arquale eft quadratum C A j igitur rcftangulum B C D 
arqualc ci it quadrato C A, & rc&angulo B A E, hoc ctt 
icCtangulum B C D majus crit quadrato C A > rcftau* 
gulo B A E . In Amblygoniis igitur triangulis pcrpcn- 
dicularis du&a ab angulo obtufo, &c.Qupd dcmoftran- 
dum erat • 

THEOREMA IV. PROPOS. XXIX. 

Inoxygoniis triangulis^ pcrpendicularis du#a ab 
uno agulorum ad latus oppolitumdividetillud, 
jta ut rcctangulum contcntum fub toto , uno 
fcgmcntorum minus crit quadrato latcris dicio 
fegmcnto adjaccntis , reftangulo contcnto fub 
uno reliquorum latcrum > in quod altcra perpcn- 
dicularis cadit,& fub intcrius atfumpta intcr hanc 
perpendicularcm > & angulum a quo prima pcr- 
pcndicularis ductacft . 

r F IN 
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IN triangulo A B C acutangulo, ab uno angulorum 
B A C ad latus oppofttum B C cadat perpendicula- 
ris A D, & ad alterum reliquo- 
rum laterum ; hoc eft ad latus 
A C cadat altera perpcndicula- 
ris B E. Dico reftangulum B C 
D minus effe quadrato C A,re- 
ftangulo C AE.Quoniam igitur 
quadrata ADJ)C a?quulia., 
funt quadrato AC, & quadra- 
tum A D 5 per propof. 27. hujus, 
aequale eft re&angulis B D C , B 
C A E: erunt reftangula B D C, C A E ? una cum qua- 
drato D C asqualia quadrato A C ; Sed reftangulum B 
D C 5 una cum quadrato D C sequale eft rc&anguloBC 
D; Igitur re&angulum B C D,una cum re&angulo C A 
Earquale erit quadrato A C ; hoc eft reftangulum B C 
D minus erit quadrato A C, re&angulo C A E . Quare 
inoxygoniis triangulis perpendicularis dutfa ab uno 
angulorum, &c. Quod eratdemonftrandum . 

THEOREMA V. PROPOS. XXX. 

In quocunque triangulo, fi a duobus angulis ad late- 
ra oppofita dux perpendiculares dcmittatur, ver- 
fus eafde partes;quadratum relicjui lateris #qua- 
le erit re&angulis contentis fub lateribus in i}ux 
perpendiculares cadunt, & fub eorundem fegme- 
tisintcr perpendiculares , & rcliquum latus in- 
terpofitis . 



IN 
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IN nunguio A B G,ab angulis A R CA C B dcffl it- 
tantur ad latcra oppofita A C, A B pcrpcndicularcs 
B D,C Equc vcr 
fus eafde partcs 
cadat.Dicoqua- 
dratum rcliqui 
latcrisBCcqua. 
lc cflb rc&angu- 
lis ABE,ACD. 
Ycl igitur rcli- 
qnus angulus B 
A C cft rctf us , 

vcl acutus> vcl obtufus . Si rc<fhis,ut in i.figura,cadcnt 
pcrpcndicularcs duetx ab angulis A B C, A C B ad Ja- 
tcra oppofita AC, AB in puntfo A>Quare manifcftum 
cft quadratum cx B Cxqualc cfle rctfangulis ABA,A 
C A , hoc cft quadratis AB,AC Si vcro angulus B 
A C fit acutus, ut in 2. figura : crit quadratum cx B C ? 
una cum duplo rcttanquli C A D, vcl duplo rcftanguli 
BAE xqoale quadraris A B, A C ; hoc cft quadratum 
B C, una cum rcclanmilis C A D , B A E a>qualc crit 
quadraris A B, A C; Tcd quadrarum A B xqualc cft rc- 
clansulis B A E, A B E , quadrarum vcro A Cacqualo 
rcaansulis C AD, A C Diigirur quadratum B C una_> 
cum rcVtangulis C A D , B A E arqualc crir rcftanguhs 
ABE, BAE, ACD, CAD - Quarc ahlaris commu- 
nihus rcftangulis C A D,B A E, rcmanchitquadratum 
B C xqualc rettangulis AB E,A C D . Sit dcniqucan- 
oulus B A C obtuftis , ut ifl 3- figura ; erit quadratum 
B C «tiualc quadratis A B, A C , & duplo rcclanguh B 
A E , vcl duplo rcdanguli C A D; hoc cft quadrarurru 
B C xquale crit quadratis A B , A C , & rcftanguhs B 
A E j C A D : fed quadratum B A, una cum rcftangulo 

E 2 n 
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B A E rcquale eft rcftangulo A B E 5 & quadratum A C 5 
una c um re&angulo CAD cequale eft reftangulo A C 
Diergoigitur quadratum B C arquale erit re&angulis 
A B E, A C ]). In quocunque igitur triangulo, Ci a dtio- 
bus angulis ad latera oppofita duce perpendiculares 5 &c. 
Quo demonftrare oportebat . 

THEOR. VI. PROPOS. KXXI. 

In quocunq; triangulo acutangulo , fi a duobus an- 
gulis ad latera oppofita da# perpendiculares fe_, 
mutuo fecantes demittantur:re(3:angula contenta 
fub letaribus in qux perpediculares cadunt, & fub 
eorundem fegmentis inter perpendiculares, & re- 
liquum latus interpofitis ^qualia erunt re&angu- 
lis contentis fub pcrpcndicularibus,&fub earun- 
dem fegmentis reliquo latcri adjacentibus . 

IN triangulo acutangulo A B C, ab angulis ABC, 
ACB ad latera oppofita AC,AB dcmittantur 
perpendicplares B D, C E,qua* 
fe mutuo feccnt in F . Dico re- A 
tfangula ABE, A C D cequa- /\ 
lia effe re&angulis E C F, D B / \ 

F . Quoniam igitur angulus B / \ 0 
A C eft acutus^erunt ( ut in fc- /^^r^\ 
cunda parte propofitionis an- / ^><T \ 
teccdentis dcmonftravimus)rc- / nA 

dangula ABE, A C D qna- -^* 

drato B C tfqualia.Et rurfus quia angulus B F C major 
eft angulo refto FDC; crit ipfe obtufus; adcoq; ( ut in 

ter- 
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tcrtia parcc prxccdcntis propoiitionis demdftravjtnus ) 
crunt re&angula DBT, E C F eidem quadratolB C 
xqiulia; ac proptcrca rcftangula A B E, A C D re^aa- 
gulis RCF, DBF xqiulia crunt . In quocunquc igitur 
triingulo acutangnlo fi a duobus angulis ad htcra op- 
pofita dux perpCdiculares» &c.Qnod erat dcmonftntdu. 

TIIEOREMA VII. PROPOS. XXXIL 

In quocunquc triangulo acutangulo, fi aduobus an- 
gulis ad latcra oppofitadux pcrpcndicularcs dc- 
mittantur } latcra inqux pcrpcndicularcs cadunt 
candcm proportioncm habcbunt , ac pcrpcndi- 
cularcs . 

IN triangulo acutangulo A B C fint ab angulis A B 
C > A C B ad oppofita latcra AC,AB duft* pcr- 
pcndicularcs B D 5 C B . Dico 
latcra AB,AC, candcm intcr 
fc proportioncm habcrc, ac pcr- 
pcndicularcs A D > C E . 
Quoniam igitur angulus B D 
A, trianguli B A D, xqualii 
eft angulo C E A 5 trianguli C 
A E, angulus vcro D A B com- 
munis ; crit rcliquus angulus A 
B D rcliquo angulo A C E aequalis: arquiangula funt 
igitur triangula B A D, C A E; adcoquc crit AB, ad B 
D, ut A C ad C E ; igitur pcrmutando ut A B , ad A C 
itaBD^adC E. In quocunquc igitur triangulo acu- 
tangulo 5 ft a duobus angulis ad latcra oppofita > &c. 
Q uod crat dcmonftrandum . 
^ THEO- 
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THEOREMA VIII. PROPOS. XXXIII. 

Inquocunquc triangulo acutangulo, rc&z aduobus 
angulis ad Jatcra oppofita du&a:,fi fuerint perpen- 
dicularcs ; facient cum reliquo latcre duos angu- 
los reliquo angulo rtquales ; Er fi fecerint cum 
reliquo latere duos angulos reliquo angulo aequa- 
les > & una earum perpendicularis fuerit ; altera 
pcrpcndicularis erit . 

IN triangulo acutangulo ABC, 
lint BD 5 CE pcrpcndiculariccr 
du<fte ab angulis A B C,A C B ad 
latera AC ? AB. Dico angulos D 
B C 5 E C B fimul tfquales efTc reli- 
quoangulo B A C . Quoniam igi- 
tur angulus C E A 5 trianguli AE(^ 
a?qualis eft angulo F D C triangu- 
li C DF 5 & angulus D C F com- 
munisjerit reliquus angulusE ACb 
reliquo angulo C F D a:qualis ; atqui angulus C F D 
cequalis angulis F BCjFCBj igitur angulus B A 
C cifdcnRngulis F B C, F C B a:qualis crit • 

Iam vero contra, fint anguli F B C 5 F C B fimul xqua- 
lcs angulo B A C 1 & B D lit pcrpcndicularis . Dico C 
E perpendicHlarem etiameffc. Qupniam igiturangu- 
lus B A C xqualis efl angulis FBC, FCB, & eifdem 
angulis FBC5FCB a?qualis cft angulus D F C > erunt 
anguli B A C , D F C «quales intcr fei quare cum duo 
anguli EAGEC A,trianguliE A Cirquales fint duo- 
bus agulis D F C,F C D 5 trianguli D C F 5 uterq;vtriq;erit 
rcliquus C E A rcliquoF D C xqualisifcd angulus F D 

Crc- 
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C reftus eft ; igitur C E A reftus erit; acidco C E pci 
pendicularis . In quocunque igiturtrianguloacutangu- 
Io,reftx a duobus angulis,&c-Quoderat demonftrandu. 

THEOREiMA 1% PROPOS. NXXIV. 

In quolibet triangulo retfangulo j quadratum de- 
lcriptum a quovis latcrc corum , qux rc&um an- 
gulum comprchendunt xquale cft redangulo 
comprehcnfo a compofita cx hypothenufo , &: re- 
liquo latcrc tanquam ab una linca , &c ab exccffu 

B quo hypothenufa idem latus fupcrat . 

IN triangulo re&angulo A B Cquadratum defciip- 
tum a quovis laterc corum 5 qux angulum rc&um A 
BC comprchendunt •> puta alatcre A B,;cquale eft ei\ 
quod fub compofita ex hypothenufa A C 5 & rcliquo la- 
tere C B tanquam al^una refta linca>&fub exceffu>quo 
hypothenufa A C fuperat ide 
latus C B continetur, rcftan- A, 
gulo. Fafto ccntroC> intcr- 
vallo vero C B dcfcribatur 
circulusB D E->producaturquc 
A C in E . Quoniam igitur 
A B pcrpcndicularis cft ad 
fcmidiamctrum C B; erit tan- 
gens circulum B D E;ac prop-B[- 
tcrea quadratum tangentis A 
B erit aequalc ci, quod fub fe- 
canre AE,& cxterius alfum- 
pta D Acontinetur> rcftangu- 
)o:fed(ccans A E compofita eft 
ex hypothcnufa A C> & cx C 

E hoc 
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Eihoc eft ex reliquo latere CB,& exterius affumpta A 
D cft cxceifus,quo hypothenufa A C idemlatus C B fu- 
perat; igitur quadratum Jatcris A B a?quale eft re&an- 
gulo contento fub compofita ex hypothcnufa A C>&re- 
liquo latere C B > & fub exceffu A D, quo hypothenufa 
A C idem latus C B fuperat . In quolibet igitur trian- 
gulo re<5tangulo 3 quadratum defcriptum a quovis laterc 
eorum> &c. Qupd crac demonftrandum • 

THEOREMA X. PROPOS. XXXV- 

Intriangulo ifofcelc rc&angulo, quadratum ab uno 
cequalium latcrum dcfcriptum cequale eft ei,quod 
ab hypothcnufi, & a dimidia hypothenufa? com- 
prehcnditur revfbingulo . 



IN triangulo ifofcele re&angulo A B C> quadratum^ 
defcriptum ab vno cequalium laterum A B tfqualo 
eft re&angulocontento ab hypothe- A 
nufa A C 5 & a dimidia ejufdcm. De- 
fcribatur circulus DBC, cujus dia- 
mcter fitB G>jungaturque B D. Quo- 
niam igiturangulus B D C re&us eft> 
crit B D ad hypothenufam A C per- 
pendicularis; adeoque A C divifa erit 
bifariam in D . Cum autem angulus B 
A B C re&us fit ; erit refta A B tan- 
gens circulum BDC; Quare quadra- 
tum A B #qualc erit re&angulo CAD; hoc eft quadra- 
tum ab uno aequalium latcrum A B 5 trianguli ifofcelis 
rcftanguli A B C cequale erit reftangulo comprehenfo 
ab hypothenufa A C> & ab ipfius dimidia AD, Iuque 

in 
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in triangulo ifofccle rcvfhngulo, quadratu ab unoxqua- 
lium latcrum 5 6cc. Quod crat dcmonftrandum . 

THEOR. XL PROPOS. XXXVI. 

Si ab angulo rccto, trianguli rcdanguli? pcrpcndicu- 
laris ad bafim du&a fucrir,rc&angulum quod fub 
hvpothcnufa , Sc UDO fcgmcntorum continctur 
sequale crit quadrato cjufdcm fegmcnti\& ei,quod 
fub ambobus fegmctltis continctur rcftangulo • 

AB angulo iCvfto ABC, triangnli rcftanguli BAC, 
demirtatur ad bafim AC pcrpcndicularis BD . 
Dico> re&angulum contcntum 
fub hypothcnuft AC,& altc- 
rurro fcgmcntoru,A 1) xqiulc 
cflc quadrato dicti fcgmcnti 
A D| Sl ci,quod fub ambobus 
fcgmcntis AD,DC continc-* 
tUTj rc&angulo. Circa diamc-A 
trran B C acfcribatur circulus 
B C D,qui neccflario tranfibit per pun&um D . Quonia 
igitur A B pcrpcndicularis cft ad diamctrum B C ; crit 
tangens circulum BDC, quarc re&angulum CAD 
quadrato A B crit xqualc; fcd cidc quadrato A B xqua- 
lia funt quadrata AD,BD; igitur rcftangulum C A D 
quadraris A D, B D critarqualc ; cft autcm quadratum 
B D xquak rcrtagulo ADC; crgo rcdangulum C A D 
srquaiccrit quadratoA D,& rcftangulo A D C.Si igi- 
rur ab angulo rcao,rrianguli rcaanguli,pcrpcndicularis 
ab bafim duda fucrit, &e. Quod crat dcmonftrandum . 
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C0R0LL ARIUM. 



EX bu)us propof/tionis demoyiflratione patet ^fi ab angu- 
lo reBo, trianguli reclanguli perpendtcu/aris-, ad bafim 
dufla fuerit ; re^langulumfub i/fa 5 uno fegmentorum^* 
comprehe?ifum aquale ejfe quadrato ditlifegmenti 5 & qua- 
dratoperpendicularis . 

THF.OR. XII. PROPOS. XXXVIL 

Si a duobus extrcmis punftis Jatcris cujulcunqutiJ 
rrianguli dure perpcndiculares adidem latus eri- 
gantur,& reliqua latera producatur doncc perpen- 
dicularibus utcunque produdis occurrantrreclan- 
gulum comprehcnfum fub Jateribus productis 
ccqualc erit ei,quodab adjundis comprehcnditur, 
re&angulo . 

ADuobus extremis punftis A,B latcris A B,triangu- 
Ji A B C, erigantur perpendicuJares A D, B E^id 
idem latus BQ& reliqua late- D \Z 
ra AC 5 BC producantur do- ^ 
ncc occurrant perpcndiculari- 
busin F, G. Dico rcrtangulum 
contcntum fub lateribus AC, 
BCa?quale clTc ci > quod fub 
adjun&is I : C, C G conrinetur, 
rcftajigulo . Adjungatur refta 
F G . Qi^oniam igitur triangu- 

la B F G;g A B (mt intcr fe aqualia , ablato communi 
tnangulo B C G ; erit tnangulum A C B triangulo 
R(j ^qwalcrcftautcm angulus A CB 5 trian<iuli AB C 
squalis angulo F C Grfriaguli G C F: igitur latera A C 
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C B,tri anguli A C ftjatcnbiu FC, CG, trinnguli G C 
F erunt rcciproca : hoc cft crit ut A C ad C G> ita F C 
adCB; ac idco rertangulum contcntum fnb extrcmis 
A C,C B xqualc crit ci,quod fuh mcdijs FCCG con- 
tinctur,rcAangu!o. Itaquc li a duobus cxtrcmis pundis 
latcris cujufcunque trianguli dux pcrpcndicularcs , &c. 
Qupd erat oftcndcndum . 

THEOR. XIII. PROPOS. XXXVIII. 

Siabangulo refto, trianguli fcalcni roftanguli, pcr- 
pcndicularisad bafim ducla fucrit fccans cam in 
partcs inax]uales,majus vcro fcgmcntum minori 
latcri corum, qux funt circa re&um angulum^ fit 
xqualc^bafis cxtrema, ac mcdia rationc apcrpcn- 
diculari fccabitur . 

AB angulo rcvfto ABC, trianguli fcalcni rc&anguli 
BAC, ducatur ad ba/im A C pcrpcndicularis 
B D, dividcns cam in paitcs iiue- 
qualcs,fitquc majus fegmcntirru 
D C xquale minori latcri A B . 
Dico,bafim A C cxticma v ic mc- 
dia rationc fccfcam effc in D.Dc- 
fcribatur circa diamctrum B C 
circulus B C D , qui tranfibit 
pcr pundum D. Qupniam igi- 
tur angulus A B C rctftus cft ; 
crit ABtangcns circulum DCB; 

adeoquc quadratum A B a?quale crit rcdagulo C A D; 
cft autc rcfta D C xqualis rcdta A B; igitur quadratu D 
C xqualc crit ctiam rcftangulo C A D; quarc crit tota^ 
A C ad majus fcgmentumD C 5 ut majus fcgmcntunu 

G z D C 




D C ad minus fegmcntum D A. Extrema igfcttr>acme* 
diaratione fecta eft bafis ACinD a perpendiculari 
B D. Quare fi ab angulo refto, trianguli fcaleni reftan- 
guli 5 perpcndicularis>&c. Quod cratprobandum • 

THEOR. XIV- PROPOS. XXXIX. 

Si ab angulo re<fto,trianguli fcaleni redtanguli,pcrpc- 
dicularis ad bafimducta fucrit, dividcnseam ex- 
trema,ac media rationc; majus fcgmcntum axjua- 
le crit minori lateri eorum , qux funt circa angu- 
lum re&um . 

Slt ab angulo re&o ABC, trianguli fcaleni retfan- 
guli AB C , dufta ad bafim A C perpcndicularis 
B D) qu# eam extrema 5 ac me- 
dia ratione dividat in D. Dico 
majus fegmentum D C mino- 
ri lateri A B effe aequale . De- 
.fcribatur circulus D C B 5 cujus 
diameter fitBCj tranfibit igi- 
tur circulus D C B per punftu 
D . Quoniam igitur angulus 
A B C re&us eft;re<3a A B tanget circulumD C B:Qua- 
rc quadratum A B arqualc crit reftangulo C A D ; fcd 
eidem reftangulo C A D tfquale cft quadratum D C; 
(extrcma cnim > ac mcdia ratione fe&a cft A C in D ) 
igitur quadrata A B> D C inter fe arqualia eruntj adeoq; 
re£te A B,D C inter fe asquales crunt . Si igitur ab an- 
gulo refto,triangulifcaleni rc&angulijpcrpcndicularis 5 
&c. Quod demonitrandum crat . 
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COROLLARIUM. 

Hlnc fequitur , fi ab angulo reilo-, triangulifcaleni re- 
clangulhperpendicularis adbafim duilafuerit , divi- 
dens eamextrema-» ac media ratione i qtiadratummajoris 
fegmenti xquale e/fe quadratis , qux fiunt alterum a minori 
fegmento , alttrum -vero d pcrpcndtculari . Ofiendimus enim 
quadraium majorts fegmenti D C <equale ejfe quadrato B A» 
cuiaqualtafunt quadrata , qu£ fiunt alterum d minorifeg- 
mento A B , alterum vero d perpendiculari B D ; ergo qua- 
dratum majorisfegmenti D C tquale erit quadratis , qu<c 
fiunt alterum d minorifegmento A D , alterum vero d per- 
pendiculari B D . 

THEOR. XV. PROPOS. XL. 
Si triangulum ifofcelcs habucrit utrumquccorum , 
qui ad bafimfunt,angulorum, duplumreliqui,3c 
altcrutcr a:qualium angulorum bifariam iedus 
fucritjrccta linca fccans angulum lccabit latus 
oppofitum cxtrcma, ac mcdia rationc . 

TRianguIum A B C ifofcelcs habcat utrumque eo- 
rum, qui ad bafim B C funt, angulorum , duplum 
reliqui B A C , & rcda B D 
fecct bifaria altcrutru arqua- 
lium angulorum,A B CDico 
rcftam B D fccare latus op- 
pofitum A C cxtrema,ac mc- 
dia rationc in D.Circa trian- 
gulum A D Bdefcribaturcir- 
cuIusBAD. Qupniam igi- 
tur angulus D C B duplus cft 
anguli B A C , & angulus D £ C 

B A arqualis cft angulo D A 
Bi eric angulus D C B xqua- 

hs 




lis angulis DBA,BAD; fed eifdem arrgulis DBA,B 
A D aequalis cft angulus CDB; igitur anguli CDB, 
D C B inrer fe tfquales crunt ; adeoque latus B C lateri 
B D erit aequale ; atqui eidcm lateri B D asquale eft la- 
tus A D 5 ob a?qualitatem angulorum D B A, B A D;igi- 
tur latera B OD A inter fe erunt a?qualia . Cum autem 
angulus C B D asqualis fit angulo BAD; erit C B tan- 
gcns circulum BAD; quare quadratum B C requalo 
eritre&angulo ACD;eft autem, ex demonftratis,A D 
a:qualis re£te BC;igiturquadratu A D eidcmre&angulo 
A C D erit a*quale; ac ideo erit tota A C ad majus feg- 
metum AD 5 ut majusfegmentum A D ad minus fegme- 
tum D C.Extrema 5 ac mcdia rarionc fccftu eft igitur latus 
A C in D.Si igitur triangulum ifofccles habucrit utrum- 
que eorum ? &c.Quod probandum erat. 

COROLL ARIUM. 

EX hujus propo/itionis demo?ftratione manifeftum eft^ fi 
unum tqualium laterumjrianguli tffcelis^cujus uter- 
que eorum 5 qui ad bafim funt 5 angulorum , duplus eft reli- 
qui-) extrema ac media ratione fcttum fuerit: majus fegmen- 
tum tcquale ejfe bafi* 

THEOR. XVI. PROPOS. XLI. 

Si triangulum ifofceles habuerit utrumquc eorun^ 
qui ad bafin funt, angulorum, duplum reliqui, &c 
altcrutrum #qualium latcrum cxtrcma, ac mcdia 
ratione feftumfucrit; rctfa linca a pundo fcdio- 
nisadangulum oppofitum du&a dividct illuou 
bifariam • 




H55 
Abcat triangulG lfofcclcs A BC utrumquc coru > 
qui ad bafim B C funt>anguloruin,duplum reliqui 
B A C, & altcrutrum xqualiu 
latcrum,A C fit (edtttn cxtrc- 
ma, ac mcdia ratiouc iu D . 
Dico , rcftam D B lccarc an- 
gttlupn A B C bi&riam . Cir- 

ca rriangulum A B J),circulus \ / \' 

B A D dcfcribarur . Quoniam \ / y4 

igitur,pcr coroll: propof- prx- \ I \ 

ccdcntis^retfa? A D, B C intcr \ 
fe funt aequales ; erunt ipfarii £ 0 

quadrata intcr fc a*qualia; led quadratnm A D xyulc 
eft redangulo A C D ; igitur quadratum B C ekfcau 
redangulo A C D crit arquale -, quarc B C tanscns ciit 
circulum B A D ; ac proptcrca angulus C B D angulo 
B A C critxqualis;eftautcm angulus B A C fubduplus 
anguli A B C ; igitur angulus C^B D fubduplus ctiam 
crit ; hoc eft pars dinndia cjufdcm anguli A B C > 
Quaproptcr angulus A B C divifus cnr bifariam a rccta 
D B . Itaquc fi triangulum ifofcclcs habucritutiumque 
corum,qui ad bafim funt^&c. Quod probandum crat . 

THEOR. XVII. PROPOS. XLII. 

Si altcrutrum xqualium laterum, trianguli ilofcclis, 
cxtrcma,ac mcdia rationc fccium fucrit, &c qua:a 
pundo fcdionis ad angulum oppofitum ducitur 
rccta linca dividcritillum bifariam; trianguluha- 
bcbit utrumquc corum, qui ad baiim funt, angu- 
lorum,dupluni rcliqui . 

^ It triagulu A BC ifofcclcs, cujus alterutru xqualifi 
»j latcru, A C fit fe&u cxtrcma, ac mcdia rationc in 

D,& 
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D,& rcfta D B fccer angu- 
hvm A B C bifariam.Dico 
triangulum A B C habcrc 
utrumque corum , quiad 
bafimBCfunt, anguloru , 
duplum rcliqui B A C . 
Circulus B A D circa tria- 
gulum A B D dcfcribatur . 
Quoniam igirur angulus 
A B C diviius eft bifariam B C 

a refta B D ; erit ut A D ad D C , ita A B ad B C; fcd 
ut eadc A D ad D C,ita cft tota A C ad A Diigitur ent 
ut A C ad AD,ita A Bjhoc cft A C ad B C;Itaq; A C ad 
duas A D, B C eandcm habet rationem ; Quare A D,B 
Cxquales inter fe erunt ; eft autem quadratum A D 
a quale re&angulo A C D; ( extrema enim , ac medijy 
ratione fefta cft A C in D ) igitur quadratum B C ei- 
dcm rcdangulo A C D crit iequalc; quare B C tangens 
erit circulum B A D;ideoq;angulus C B D angulo B A 
C erit xqualis ; atqui anguli C B D duplus cft angulus 
A B C ; igitur duplus crit ctiam angulus A B C anguli 
BAC. Ac propterea angulus ACB ejufdem anguli 
B A C duplus erit, ut potequi a?qualis angulo > A B C.Si 
crgo altcrurrum xqualium latcrum trianguli ifolcclis 
extrcma , ac mcdia ratione fc&um , &c . Quod crat 
probandum . 

THEOR. XVIII. PROPOS. XLIIL 

Circulus, cujus fcmidiamctcr cft bafis trianguli ifo- 
fcclis,cujus uterquc corum, qui ad bafim funt,an- 
gulorum, duplus crit rcliqui; fecabit ipfius trian- 
guli crura cxtrcma, ac media ratione . 

Sit 
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Slt triangulum A B C ifc&elcs>cujlts utcrquc eorum j 
qui ad bafim A B funt) angulorum, duplus fit rclt- 
qui angilli BCA,& bafis 
A B fit fcmidiameter cir- 
culi B D E.Dico circulum 
BDE fecarc crura C B i 

C Acxrrcma^nc mcdia ra- 
tione in F> (\* D.Quodcir- 
ci.lusB DE crura CB, C 
A fccet, cil manifeftum-< 3 
aam fccus angulus C B A 
eflct rectuso vel obtufus>& 
latus A C minus cflet latc- 
re A B?qua: funt abfurdaj . 
Sccat igitur circulus B D 
E c rura CB, C A . Dico^ 
& cxtrema,ac mcdia ratio- 

nc ea fccarc. Ducatur A F.Qnoniam igitur angulus A F 
B gqualis cfl angulo F B A,ol)xqualitatem latcrum A 
F, A B- & eidem angulo F B A squalis cft angulus C A 
B, erit angulus A F B , trianguli B F A >a?qnaTis angulo 
C A B »trianguli B AC; cft autcm angulus F B A com» 
munis: crgb rcliquus angulus F A B reliquo B C A erk 
xquaUs^tquiagula funtigitur triangula BAC 5 BF A: 
Rurfus quia iguii C A B, A FB funr intcr fc a , quales,& 
angulus A F B xqualis cft angu!is»F C A,F A C intcrnis, 
& oppofitisicrit angulus C A B eifde angulis F C A,F A 
C xqualis ; fed angulus F C A parsdimidia eft anguli 
C A Biigitur altera mcdictas erit angulus C A Fixqua- 
Ics funt igituranguli F C A 5 C A F inter (ci idcoq;latus 
C F latcri F A crit xqualc : fed cidc lateri F A xquale 
cftlatus B Arigitur C F, B A intcr fe ?qualia crunt.Qua- 
propter,cu triagula C B A,F B A fint aequiagula;crit CB 
adB A,ut B A;hoc cft C F ad F B. Itaq; tota C B cft ad 
maius fcgmcntu C F 5 ut majus fcgmctum C F ad mintis 
0 H FB: 
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F J3 : Divifa eft igitur C B extrema*ac media rationc ia 
F. Quod etiam latus C A fe&um fit extrema , ac media 
ratione in D, fic demonftramus . Latus C A aequale eft 
lateri CB,& fegmentum A D ^quale femediametro A 
B; hoc eft fegmento C F ; erit propterea reliquum fegr 
mentum C Drcliquo F B aequale .Quo circa latus C A 
fe&um erit in D 5 ut CB inF;fed C B fe&um eft in F ex- 
trema 5 acmcdia rationc; igitur C A cxtrema, ac media 
ratione fettum crit in D. Quarc circulus, cujus femidia- 
mctcr eft bafis 5 &o Quod erat demonftrandum . 

THEOR. XIX. PROPOS. XLIV. 

Sicirculus, cujus fcmediameter cft bafis trianguli 
ifofcelis,fecuerit ipiius trianguli crura extrema,ac 
media ratione:triagulum habebitutrumque eoru, 
qui ad bafim funt, angulorum, duplum reliqui . 

BAfis A B 5 trianguli 
ifofcelisBACfitfe- 
mediametercirculiBDE , 
qui fccet crura CB,CA 
extrcma > ac media ratio- 
ne in F, & D. Dico trian- 
gulum BAC habere utru- 
que eorum , qui ad bafim 
B A funt, anguloruub du- 
plum reliqui B C A . Du- 
catur A F.Quoniam igitur 
angulus A F B D trianguli A 
B F, cequalis eft angulo F 
B A;hoc eft angulo C A B, 

trianguli B A C , & angulus F B A eft communis i eht 
reliquus angulus B A F reliquo angulo B C A * qualis. 

Et : 
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Et rurfus quia latus C B feftum cft cxtrcma > ac mcdia 
rationc in F: crit,ex coroll:propof.4o. hujus, majus fcg- 
metu C F aequalc bafi B A; cft autc cidem B A aequalis 
re&a A F ; ergo F C,F A intcr fe jcqualcs crunt. Idcirco 
angulus F A C angulo F C A crit arqualis: Atqui oftcn- 
dimus angulum B A F eidcm angulo F C A cflo 
arqualem; igitur totus angulus B A C duplus crit anguli 
B CA;ideoque ejufdem anguli BC Aduplus crit angu- 
lus C B A,ut pote qui .xqualis angulo C A B. Itaquc fi 
circulus , cujus fcmidiametcr cft balis trianguli ifoice- 
lisj&rc.Quod crat oftcndcndum . 

TIIFOR. XX. PROPOS- XLV. 

Si n ian^ulum ifofccles habucrit utrumquc corum , 
qui adbafim funt, angulorum,duplum rcliqui, &c 
utcrquc bifariamfeCtus fucrit : rcdx linca? , quce 
angulos fccant produtfa: ad oppofira latcra cx- 
trcnv.,ac mcdia rationc muruo fc fc intcrfccabut. 



TRiangolum ifofcclcs A B C habcat utrumquc co- 
rum,~quiad baiim B C funt, angulorum ,dnplum 
rcliqui B A C, & rcftx B D , C E fcccnt » 
arqualcs angulos A B CAC B bifariam. 
Dico, re&as B D,C E ad oppofita Iatcra 
A C , A B produdas cxtrema,ac mcdi.-o 
rationc fc fe mutuo in F intcrfccarc . 
Quoniam igitur latus A C fcftum cft 
cxtieina , ac mcdia rationc in D ; crit 
majus fegmcntum A D, ex coroll: pro- 
pof. 40. hujus, jsqualc bafi B C ; quare 
crit A D ad D Cut B C ad idcm C D,< 
fcd ut B C ad C D,ita eft etiam B F ad 
F D;crgoutAD ad D C , ita crit BF adFD;cftau- 

H 2 tcm 
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tem A C extrcmib ac media ratione ft&k in D ; igitur 
B 1) cxtrema, ac media ratione fcfta crit in F . Non fe- 
cus oftendemus C E extrema, ac media ratione fedam 
efTc in F; ergo igitur re&# BD,CE extrema, ac media 
ratione in F fe mutuo interfecabunt . Si igitur triangu- 
lum ifofcelcs habuerit utrumq; eorum> qui ad bafinw 
funt, &c.Quodoftendcndum erat . 

THEOR. XXI. PROPOS. XLVI. 

Si latus trianguli ifofcclis, cujus uterque corum>qui 
adbafim funt, angulorum , duplus cfi: rcliqui , & 
bafis ejufdcm componantur ; tota rccta linca cx- 
trcma, ac media ratione fccabitur . 



Slt triangulu A B C ifofceles 5 cujus utcrq; corum,qui 
ad bafim B C funt 5 angulorum > duplus fit reliqui 
BAC. Dico > fi unum gqualium la- 
terum 3 A B,& bafis B Ccomponatur > 
totam redamlincam extrcma 5 ac me- 
dia rationefecari . Dividatur angu- 
lus A B C bifariam per re&am BD 
produftam in punfto D lateris A C . 
Quoniam igiturre&a B D fccat an- 
gulum A B C bifariam ; erit , ut fcg- 
mcntum A D adfcgmentum D C 5 ita 
latus A B ad latusBQScdA C, 
per propof. 40. hujus, fcfta cft extrcma > ac mcdia ra- 
tionc in D; crgo igiturfi latus A B > & bafis B C com- 
ponantur 5 tota re&a linea cxtrcma 5 ac mcdia ratione 
fe&a crit in punfto B. Itaquc, fi latus trianguli ifofcelis 
cujus uterquc eorum, qui adbafim funt ,&c. Quod crat 
demonftrandum . 

THEOR. 
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THEOR. xm PROPOS. XLVH. 



Si rc&a linea cxtrcma, ac mcdia rationc fc&a fucri t ; 
re&angulum contentum fub majori fcgmcnro > 
cn; fub cxceflu, quo majus legmcntum minus fu- 
pcrat acqualeerit ei,quod a minori fegmcnto de* 
fcribitur * quadrato - 

Slt re^a A B cxtrema 5 ac media ratione fcfta in C • 
Dico reftangulum comprchcnfum amajori fcgmc- 
to A C^Sc ab excefTu>quo majus JP 
fe&uientum AOfbpenrt minus s*\ 
C B arqualc eflc quadrato mi- \ 
noris fcgmenti C B.Ad rc&am / \ V 
A B crigatura punfto feftionis / \ \ 
qoatvis perpendicularis C D * I \1 \ 

junganturquc AD ,DB , & F c " 3 

C E occurrens A D in E paralclla fit rc&£ B D,dcmu 
a pundo E ducatur E F parallcla ipfi D C . Quoniarru 
igitur in triangulo A B D rc<fta C Eparallela eft bafi 
B Di crunt latera A B,A D proportionaliter fe&a in C* 
& E.Et rurfus quia E F parallela eft bafi D Ctrianguli 
A C D; erunt latera AD,AC proportionalitcrfeda^ 
in E, & F; fed A D divifa eft in E , ut A B in C ; igitur 
A C divifa erit in F>ut eadcm A B in C ; atqui A B ex- 
rrema, ac media ratione divifa eft in C; igitur A C cx- 
trcma* ac mcdia rationc fefta crit in F; quare erit A C 
ad A F,ut A F ad F C; fed ut A Fad F C>ita cft A C 5 
ad C B; ergo erit A C ad A F , ut A C ad CB; eadem^ 
igitur retfla A C ad duas AF 5 CB eadcm rationcm ha- 
bct; idcoq;A F 5 C B intcr fe aequales erunt;eft autc F C 
cxceffus , quo A C fuperat A F ; igitur F C cxcelfus erit* 
quo majus fegmcntum A C fupcrat minus C B . Cimu 

autcm 
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autetth ut modo demonfhavimus, fitAC ad G B> ut A 
F; hoc cftCBadFG erit re&angiilum contcntum fub 
cxtremis; hoc cft fub majori fcgmcnto AC,& fub ex- 
ceffu F C 5 quo majus fegmcntum A C minus fuperat C 
B a^quale ei,quod a media; hoc eft a minori fegmento 
C B defcribitur>quadrato . Ergo fi re&a linca extrema> 
ac media ratione fefta fuerit, &c. Quod erat oftenden- 
dum ♦ 

COROLLARIUM. 

SEquitur ex hu)us theorematis demonftratione ; /i refta 
linea extrema^ ac media rattone fettafuerit? d ma- 
jori fegmento mtnus auferatur fegmentum ; majusfegmen- 
tum extrema*) ac media ratione quoque fecari . 

THEOR. XXIII. PROPOS. XLVIIL 

Sirc&a lineafc&a fucrit inpartcs inrequalcs, &re- 
dangulum contcntum fub majori fcgmcnto , 6c 
fub exceflti,quo majus fegmentum minus fupcrat 
#quale fuerit quadrato minoris fcgmenti ; rc&a 
linea extrema, ac mcdia ratione fc&a crit . 

REfta A B fit fefta in partcs inacqualcs in C > & 
rcftangulum contentum fub majori fcgmcnto A 

C 5 & fub exceffu D C, , f 

quo majus fegmcntum A A D c B 
C minus fegmcntum C B 

fuperat «qualc fit quadrato minoris fcgmenti CB. 
Dico reftam A B cxtrema,ac mcdia ratione feftam eflTe 
m CQuomam lgiturA C fuperat C B exceffu DC,& 
codem exceflii D Cfupcrat rc&am A D > erunt A 

D,CB 



D, C B arquales intcr fc ; quarc ciun fit A C ad C B , 
«tC Bad DCj( re&anguhun cnim fub A C , & fub 
D C quadrato exCB cft asquale )&AD,CB funt 
interle xquales,ex dcmonftratis;erit tota A C ad ma- 
jusfegmentum A D, ut majus fegmentum A D,admi- 
nus D C; extrema igitur,ac media ratione fe&a eft A C 
in D.Eft autem AC ad C B,ut C B,hoc eft A D ad D C; 
crgo A B fimiliter fcfta crit in C , ac fefta cftAC in 
D; atqui A C cxtrcma, ac media ratione fe&a cft in D ; 
igitur A B extrema , ac media ratione quoque fofta crit 
in C. Quare fi recia linea fefta fuerit in partcs inxqua- 
lcs, &c.Quod probandum erat . 

THEOR. XXIV- PROPOS. XLIX. 

Si rc&a linca extrcma, ac mcdia ratione fc&a fucrit : 
rcctangulum contcntum fub tota, & fub exceflu, 
quo majus fegmcntum minus fuperat squale crit 
ei,quod fub majori,& minori fegmcnto continc- 
tur,rectangulo . 

Slt redla A B extrema, ac mcdia ratione fefla in C,& 
excelTusjquomajus fcgmentum A C fupcrat minus 

C B/it DC.Dico re&angulu i . . * 

contetumfubtota AB,&fub A r> C B 

exceflu D Cquo majus fcgmctu AC fupcrat minus CB 
a?qualc efle ei,quod fub majori fegmeto A C,& fubmi- 
noriCB c6tinetur,rcclangulo.Quonia igitur,cx propof. 
47.hujus,rectagulu A C D a'qualeeftquadratoCB;crit 
AC ad C B,ut C B ad D C;fed ur AC ad C B,ita eft tota 
A B ad majusfcgmcntum A C;( nam A B cxtrema, ac 
media ratione fccla eft in C ) igitur erit ut tota A Bad 
majus fcgmcntum A C , iu ininus fegmcntum C B ad 



exceffum D C > quo majus fegmentum A C minus C B 
fuperat j ac propterea re&angulum contentum fub ex- 
tremis A B 5 D Ca:qualeerit ei> quodfub mediis A C > 
C B continetur 5 re&angulo . Ergo Ci refta linea fe&a^ 
fuerit extrema, ac media ratione; reftangulum contcn- 
tum D &c.Qupd eratdemonftrandum . 

THEOR. XXV. PROPOS. L. 

Si reda linca cxtrcma^ ac mcdia ratione fc&a fuerit ; 
quod fubtota^ fub majori fegmcnto continetur 
re&angulum majus Crit rccftarrgulo contcnto fub 
tota 5 & fub minoii fegrnento^re/fiangulo fub am- 
bobus fcgmcntis comprchcnfo . 

Slt rcfta A B extrcma, ac mcdia ratione fc&a in C . 
^ Dico rcftangulum contcnrum fub rota A B, & fub 
majori fcgmcnto A C majus cfle rcftangulo contento 
fub tota A B 5 & fub minori fcgmento C B , re&angulo 
contento fub ambobus fcgmcntis A C> C B. Quoniam 
igiturre&angulum B A Csquale eft quadrato A C , & 
re&anguloACB, &eftqua- A c R 

dratu majoris fegmcnti AC x ~ ' ■ ■ — 

quale re&angulo A B Q(cum 

A B extrema,ac mcdia ratione fit feda in Qerit redan- 
gulum B A C cequale reftangulis A B C,A C B, hoc eft 
reaangulum B A C majus erit rctfangulo ABC 3 re- 
ftangulo A C B. Si igitur refta linca extrcma,ac media 
rationc fefta fuerir, &c. Quod crat dcmonftrandum . 



THEOR. 
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THEOK. XXVI. PROPOS. IX 



Si duo latera trianguji ifofcclis,vel fcalcni minimum 
angulum contincntia proportionaliterfeda fuc- 
rint , Sc quac ab uno fctf ionum pun&o ad angu- 
lum oppofitumducitur recla linca feccrit cum ba- 
fi angulum angulo verticali a:qualcm;quadratum 
hujuslinese sequalc erit rc&angulo contento, fub' 
reliquo latere fcfto, & fub fcgmento ipfius inter 
pundum fc&ionis, Sc bafim intcrpofito . 

Slnt latera AB> AC>trianguli ABC,cotinentia minimu 
angulum BAC^ proportionaliter fefta in D 5 & E> 
& re&a D C> ab uno feftionum 
pun&o D ad angulum oppofitu 
A C B dufta, faciat cu ba ii B C 
angulum DCBaequalem angu- 
lo verticali B A C . Dico 5 qua- 
dratum D C sequalc cfTe re- 
dtangulo contcnto fub rcliquo 
latere A C 5 & fub ipfius fcgmen- 
to C E inter punchim E , & ba- 
fim B C interpofito i hoc cft re- 
ftangulo A C E. Ducatur DE, B 
& circulus A D E circa triangulum E A D dcfcribatur . 
Quoniam igiturlatcra AB,AC proportionaliter fe&a 
funt in D> & E; crit D E parallcla bafi B C; adeoq; an- 
gulus E D C angulo D C B crit xqualis, fed eidcm an- 
gulo D C B aequalis cft angulus D A E;ergo anguli E D 
C,DAE intcr fc a?qualcs cruntrac propterea C D tan- 
gcns erit circulum D A E: quarc quadrarum D C a:qua- 
le erit reftangulo A C E . Si igitur duo Iatcra>tria»guli 

I ifo- 
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ifofcclis, vcl fcaieoi minimum angulum contmentia fe- 
(fta fucrintj&c.Quod crat dcmonftrandum . 

THEOR. XXVII. PROPOS. LII. 

Si duo latcra trianguli ifofcelis^vel fcaleni, qu# funt 
circa minimum angulum , proportionaliter fefta 
fuerint,&: quadratum ejus^quae ab uno fe&ionum 
punCto ad angulum oppofitum ducitur, aequalcJ 
fueritre&angulo contcntofub relicjuo latere fe- 
do , fub fegmento ipfius , quod inter puxidum 
fe&ionis,&bafimintcrponitur: rccta linca adjun- 
da faciet cum bafi angulum angulo verticali 
a:qualem . 

Slnt latera A B,A Ctrianguli A B C 5 qu^ minimum 
angulum B A C continent proportionaliter fcda in 
D 3 & E 5 jungaturq; D C > cujus qua- 
dra tum xquale fit redtangulo conten- 
tofub AC, & fub ipfius fegmcnto E 
C intcr punftum E 5 & bafim B C in- 
tcrpofito . Dico 3 adjundam D C fa- 
ccre cum bafi B C angulum D C B 
aequalcm angulo vcrticali B A C.Du- 
£ta D E^dcfcribatur circa triangulum 
D A E circulus ED A.Quoniam igi- _ 
tur A B-> A C proportionalitcr fedu_, B 
funt in D, & E: crit D E parallela bafi B C ; idcoq; an- 
gulus B C D angulo C D E erit arqualis.Et quia quadra- 
tum C D xqmlc eft re&angulo ACE; crit rccta C D 
tangens circulum E D A: qu are angulus D A E a?qualis 
crit angulo C D Ej fed eidem angulo CDE a:qualerru 

cffe 
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efle oftendimus angulum B C D ; ergo angnli B C D, D 
A E inter fe crunt xquales . Itaquc li duo latcra, trian- 
guli ifofcelis, vcl fcalcni proportionaliter fc&a iuerint , 
&c. Quod crat dcmonftrandum . 

THEOR. XXVIII. PllOPOS. LIII. 

Si duo latcra,trianguli ifofcelis, vcl fcalcni, qua? mi- 
nimum angulum contincnt fecla fucrint , 8c q uai 
ab uno fcctionum pun&o ad angulum oppofitum 
ducitur rctfa linca, fcccrit cum bafi angulum an- 
gulo vcrticali rcqualcm, & infupcr ipfius quadra- 
tum jcqualc fucrit rcftangulo contcnto fub rcli- 
quo latcrc fefto,& fub fcgmcnto ipfius intcr pun- 
clum feftionis , & bafim intcrpofito ! latcra pro- 
portionalitcr fcda crunt . 

LAtcra A B,A Ctrianguli A B C comprehendcntia 
minimum angulum BA C fint fefta in D , & E , & 
D C faciat CU bafil C angulii DC B 
xqualcm angulo vcrticali B A C , & 
infupcr quadratum ipiius D C xqua- 
lc fit rcftangulo A C E . Dicclatcra 
A B, A C proportionalitcr fcda c(Tc 
in D,& E.Ducatur D E,& circa trian- 
«ulum A D E dcfcribatur circulus E 
D A . Quoniam igitur quadratum D 
C xqualc eft rcftangulo A C E ; crit 
D C tangcns circulumEDA ; ac 
proinde angulus C D E angulo D A E crit xqualis ; fcd 
cidcm angulo D A E xqualis cft angulus D C B ; igitur 
an<uili D C B ,C D E xquales intcrfc crunt; itaquc pa- 
rallclx funt B C, D E intcr fc, quaproptcr D E fccabit 

I 2 latc- 
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latera A B,A C proportionaliter in D,& E.Quare,fi duo 
Jatera,trianguli ifofcelis,vel fcaleni fe&a fuerint>& quce, 
&c. Quod erat oftendendum . 

THEOR. XXIX. PROPOS. LIV. 

In triangulo ifofcclc , vel fcaleno,fi unum eorum la- 
terum,qua; funt circa minimum angulum fectum 
fuerit , & re&a linca duda a pundo feftionis ad 
angulum oppofitum fecerit cum bafi angulurrL» 
angulo verticali.Tqualem: quadratum bafis #qua- 
le erit redangulo contento fub Jatere fedo,& fub 
ipfius fegmento inter punclum fectionis,&: bafim 
interpofito . 



I 



N triangulo A B C nnnm Iaterum AB, A C,qua> cir- 
_ ca minimum angulum B A C funtihoc eft latus A B 
fit fedum in D , & recta D C faciat 
cum bafi B C angulum DCB a?qua- 
lem angulo B A C.Dico quadratum 
bafis B C requale elfe rectangulo A 
B D, contento fub Jatcre fetfo A B, 
& fub ipfius fegmentoD B,interpu- 
<3um fectionis D,&bafim C B inter- 
pofito . Quoniam igitur angulus D 
C B , trianguli C B D , aequalis cft_. 
angulo B A C , trianguli A C B , & B C 
angulus D B C communis; erit reliquus angulus B D C 
reliquo angulo A C B arqualis : aequiangula funt ioi tur 
tnangula AB C,D B Cudcircolatera circa a-quales dn 
gulos proportionalia erunt; hoc cft A B ad B C , ut C 
B ad B Difunt igitur creS re&x liacse A B,B C,B D co n , 

tiuu£ 
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tinue proportionales ; quare quadrattim cx media ; hoc 
cft cx bafi B C xquale erit reftangulo A B D fub extre- 
mis i hoc eft fub la tere fe&o A B> & ipfius fegmcnto D 
B, inter pun&um fe&ionis D > &bafim B C intcrpofito . 
In trianguloigitur ifofcelcvel fcaleno, fi uaum corurru 
laterum>qux lunt circaminimum angulum , &cc. Qupd 
crat dcmonftrandum . 

THEOR- XXX. PROPOS. LV. 

Intriangulo ifofcelc, vclfcalcno, fi unum corum la- 
ierum^qux funtcircaminimum angulum fcdum 
fuerit, ita ut reftangulum contcntum fub ipfo,& 
fub ipfius fegmcnto bafi adjaccntc xqualc fit balis 
quadrato , reda linca 2 pun&o fc&ionis ad angu- 
lum oppofitum duda facict cum bafi angulum^ 
angulo vcrticali xqualcm . 

IN triagulo A B C unum latcrum A B, B Cqux circa 
minimu ang ulu B A C funti hoc cft latus A C fit fe- 
»ftu in D>ita ut reftangulum 
A C D cotentum fub latcre 
fcfto A C, & fub ipfius fcg- 
mentoT) C> bafi B C adja- 
ccnte cequale fit quadrato 
bafis B C . Dico, rcftam D 
B contincrc cum bafi C B 
anguluD B C angulo vcrti- 
cali BACxqualcm.Quonia 

ioitur rc<ftangulum A C D aequale cft quadrato B €:cnt 
A C ad C B,ut CBad C D:quare cum triangula A B C» 
B C D habcat agulu DCB comune, & latcra circa hunc 
aculu proportionalia>hoc eft A C ad C B,ut C B ad CD; 
9 1 crunt 
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eruntipfa a?quiagula;igitur angulus C B D angulo ver- 
ticali B A C n*qualis crit . Quod erat dcmonftrandum . 

Aliter.Defcribatur circa triangulum ABDcirculusB 
D A.Quonia igitur reftangulu AC D xqmlc cft quadra- 
to C B ; erit C B tangcns circulum BD A; idcirco an- 
gulus C B D angulo vcrticali B A C erit aequalis . Iru 
trianguloigitur ifofcelc, vcl fcaleno, fi unum eorumia- 
tcrum>quae funt, &c. Qupd crat demonftrandum . 

THEOR- XXXI. PROPOS. LVI. 

In triangulo ifofcele , vel fcaleno, fi latera, qux fiint 
circa minimum angulum fe&a fuerint , ita ut re- 
dangulum contentum fub uno ipforum , & iub 
fegmento ejufdem bafi adjacente #quale fuerit 
quadrato redte linea:-, qux a pun&o fe&ionis alte- 
riuslateris adangulum oppofitum ducitur,rc- 
dangulum vero fub reliquo latere , & fub ipfius 
fegmentobafi adjacente ^quale fuerit bafisqua- 
dratojlateraproportionaliter leda erunt. 

LAtera AB,AC continentia minimum angulumB 
A Ctrianguli A B Qfint fedia in D,& E 5 ita ut re- 
d:angulumACE a:quale jfit qna- 
dratoD C 5 re<5tangulum vero A B D 
quadrato B C arqualc . Dico latcni^ 
AB,AC proportionalitcr fcfta cffe 
in D 5 & E. Quoniam igitur quadra- 
tum bafis B C arquale cft re&angu- 
lo A B D j crit, per pnrcedcnterru 
propof: angulus D C B angulo ver- 
ticali B A C xqualis ; quaproptcr 

cum B C 




cu ajigulus DCB squalis fit angulo vcrticali B A C,& 
quadratum cx D C xqualc rcftangulo A C E,crunt la- 
tcra A B,A Ctrianguli A B C,cx propof.5 3. hujus,pro- 
portionalitcr fc&a m D,& E.Itaquc in tnagulo ifofcclc, 
vcl fcalcno, ii latcra,&c. Quodcrat dcmonftrandum. 

THEOR. XXXII. PROPOS. LVlI. 

Si duo latcra , qux ftint circa minimum angulurru 
triangtlli ifofcclis, vcl fcalcni proportionalitcr fc- 
fta hicrint, 8c quxab uno fcdionum pundo ad 
angulumoppolitumducitur rcda linca fcccrit cu 
bah angulum angulo vcrticali arqualcm : quadra- 
tum bafis, Sc quadratum rctix lincx,qux ab uno 
fcctionum puncto ad angulum oppofitum clt du- 
cta candcm proportioncm intcr fc habcbunt , ac 
rcctangula fub latcribus fcctis i 9 Qc tvjb fcgmcntis 
corundcm bafi adjaccntibus contcnta . 

LAtcra A B , A C circa minimum angulum B A C 
fint proportionalitcr fcCta in D,& E ? & rcda D C 
ab uno fcctionu punfto D ad angulu 
oppofitum A C B dufta faciat cum-> 
bafi B C angulum D C B xqualcmj 
angulovcrticali B A C . Dico, qua- 
dratum B C candcm proportionciru 
habcrc ad quadratum D C, ac habct 
rcAangulum ABD ad rcftangulum 
ACE.Quoniaigitur 5 pcrpropof-54-hu 
jus,quadratu B C rcqualc cft retfagu- 
lo A B D,& quadratum D Cpcr pro- 
pof. 5 2.huius,xqualecft rcftanguloACE > cntqua- 
r dratum 




dratum B Cad reftangulum A B D , ut quadratum V C 
ad redangulum ACE; & permutando quadratum B C 
ad quadratum DC^ut rcvfiangulum A B D , ad redan- 
gulum A CE .Si igitur latcra, qux funtcirca minimum 
angulum trianguli, &c. Quod crat demonftrandum . 

THEOR. XXXIII. PROPOS. LVIII. 

Si duo anguli cujufcunq;trianguli bifariam fe&i fue- 
rint, fecantes autem angulos re&x linear^ fe mu- 
tuo fecantes 5 a<l latera oppofita fuerint produ&x ; 
linea re&a a reliquo angulo ad latus oppofitunt; 
du&a>& per reliquarum interfe&ionem tranfiens, 
fecabit ipfum in eadem ratione , acreliqua latera 
interfehabent. 

ANguIi A B C,A CB 5 trianguli A B Cfint bifariam 
divifi a rettis B D 5 C E> fe mutuo fccantes in F, 
& a reliquo angulo B A C 
ad latus oppofif um BC fit du- 
&a AG tranfiensper pun&um 
interfe&ionis F. Dico 5 re&am 
A G fecare latus oppofitum B 
C> ita ut fegmenta BG 5 GC 
candem habeant rationeni^ 3 
quam reliqua latera A B 5 AC; 
hoc cft etfe ut B A ad A C 5 ita 
BG ad G CJntra triangulum 
A B C circulus H I G dcfcribatur, cujus centrum erit F, 
cx coftruftione Prop. 4. Quarti clemen: & a centro F> 
ad pun&a contaftus ducantur re<fte F H, F I. Quoniam 
igitur latus A I 5 trianguli A I F, acqualc cft latcri A H, 
trianguli AHF >& latus I F lateri F H , bafis vero A F 

com- 
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commums; cnt angulus I A F angulo F AH*qualisidi- 
vifus cft igitur bifariam angtllus BACa rcfta A Grqua- 
rc rcda A G i fccabit bafim B C, ita ut fcgmenta B G, G 
C candcm habcant rationcm intcr fc j ac reliqua latcra 
B A, A Ci hoc cft crit ut A B ad A C , ita B G ad G C. 
&j igitur duoanguli cujufcunquc trianguli bifariam fcfti 
fucnnt, fccantcs autcm, &c.Quod crat dcmonftrandum. 

THEOR. XXXIV. PROPOS. LIX. 

Si trcs anguli cuju&unque trianguli bifariam fccfti 
fuerint; fccantcsrcchr linex ad latera oppofita^ 
produ&ce omncs in iino, eodeque pttn&o fcfc in* 
terlecabunt . 



Slnt anguli ABC, AC B,B A Cnianguli A B Cbi- 
hiriam fccti a rcctis AI),BH,C F. Dico fccantcs 
A D 5 BE,C Tin eodcm ptm&o G 
fc interfecarc . Si autemaliqua cx 
iplis 3 A D non tranfit per idciru 
pundum G, ducatur AH, (i ficii 
potcff > qhx tranfeat per pundum 
G. Quoniam igitur re&B E B , F C 
fccant angulos A BC,A C B bifa- 
riam; rcfta A H , a reliquo angulo 
B A C ad latus oppofitum B C du- 
fta, & tranfiens pct reliquarum in- 
rerieAionem G, fccabit,pcr,prxccdcntcm propof: , latus 
B C In cadcm ratione 5 ac reUqua latcra B A , A O ac 
proptcrca reda A H fccabit angulum B AC bifariamjfcd 
cundcm angulum B A C bifariam fccat rcda A D;igitur 
angulus B A C fcrtus cft bifariam tam a rcita H A.quam 
a rccfca D A . Qupd eft abfurdum . Non igitur A H , fcd 

K AD 
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A D tranfit pcr pun&um feftionis G ; adeoque omncs 
trcs redte linca: A D,B E,C F in eodcm punftum G fe in- 
tcrfccabunt. Si trcs igitur anguli cujufcunquc trianguli 
bihiriam fe&i fuerint, &c. Qupd crat demonftrandum-> . 

THEOR. XXXV. PROPOS. LX. * 

Si duo latera cujufcunque trianguli fc&a fuerint, ita 
ut fingulorum fcgmcnta candcm habeant ratio- 
ncm,quam rcliqua trianguli latcra^Sc a pundis fe- 
ctionu ad angulos oppofitos dua: re<£ke dudhc fiie- 
rint; rccia linca a icliquo angulo ad latus oppofi- 
tum duda 5 &:pcr fcctionispunftum rcliquarurrL, 
trianficns,eundem angulum bifariam fccabit . 

Slnt latcra A B, A Ctrianguli ABC, divifa in D, & 
E 5 ita ut fit A D ad D C 5 ut A B ad B C , & A E 
ad E B , ut A C ad C B , & rcfta» A 
D B 5 E C a punftis feiftionum D,& 
E ad angulos oppofitos A B C 5 A 
C B du£ix , fe mutuo fcccnt in F . 
Dico re&am A G 5 a rcliquo angu- 
lo B A C ad latus oppofitum B C 
duAam , & pcr pun&um mterfc- 
ftionis F tranfeuntcm 5 dividcro 
angulum B A C bifariam. Quonia 
igiturlatus A B feftum eft in E in 
eadcm ratione, ac rcliqua latera A C, C B; crit angulus 
A C Bbifariam divifus a redta E Qeadem rationc rcdta 
DB bifariam dividct angulum ABC; quaproptcr refta 
A G a rcliquo angulo B A C ad Jatus oppofitum B C du- 
aa 5 & pcr pundum fcdionis F tranficns , dividct latus B 
Cper propof. 58. hujus, in eadem rationc 5 ac reliqu^ 

late- 
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latera BA,A C,Adeoq;G A angulum B A C bifarianu 
fccabit.Quare fi duo latcra cujulcunquc trianguli fc&a., 
fucrint, &c. Qm>d crat dcmonftrandum . 

THEOR. XXXVI. PROPOS. I.XI. 

Silatcra cujufcunquc trianguli (cda fucrint ,ita ut 
finsnilorum fcsmicnta eadcm habcant rationcrru i 
quam rcliquaduo trianguli latera ; re&a? Iincaca 
punctisledionuad angulos oppofitos dufta: in_, 
uno,codemquc punclo mutuofcfc intcrfccabunt .' 

Slnt divifa latcra A B, B C, C A,tiianguli A B C,inJ 
D, E,F , ita ut fit A D ad D B , ut A C ad C B , & 
B E ad E C,Ut B A ad A C, & dcni- 
quc C F ad F A,uc C B ad B A. Dico 
rcclas D C,E A,F B,a pun&is fetfio- 
num adangulos oppolitos du«flas,in 
uno, codcmquc punfto G fc mutuo 
intcrfccarc. Quoniam igitur fingula 
latcra A B, B C , C A,trianguli A B 
C, funt divifa , ica uc fingulorurru 
fcgmeta candcm habcanc rationcm,* 
quam reliqua duo ipfius crianguli 
latcra;crunt anguli ABC, BCA,CAB divifi bifariam 
a rcdis F B, D C, E A; adcoq; pcr propof: 59. hujus,rc- 
dx F B, D C,E A in uno,codcmquc pundo G fc mutuo 
inccrfccabunc . Si igitur laccra cujufcunqtic crianguli 
fcfta fucrinc, ita ut &c Quod crat demonfhandum . 
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PROBL. XXVI. PROPOS. LXIL 



Triangulum conftitucre , ita utquadratumunius la- 
teris majus fit quadratis rcliquorum laterum da- 
to re&ilinco . 



Slt dajtum reAilineumA. Oportctigitur conftitncro 
trianguJum, ita Ut quadratum unius lateris ipfius 
majusfitquadratisreliquorum 
laterum rcrtilineo A.Quadra- 
tumBC DE /itredili neo A 
a:quale,& divifo latere B C bi- 
fariam in F, agatur FG paral- 
leJa B E,qua? producatur in H, 
ita ut G H a-qualis fit G E , g 
deinde erecB a punclo H 
quavis perpendiculari H I, ad- 
/ungantur G J,FI. Dico trian-F 
gulum I F G efle quod confti- 
tucndum erat. Quoniam igirur 
angulus F G I major eft anguJo ^ 
refto G H I; erit anguJus F G I 
obtufus; quare in triangulo obtufmgulo I F G quadra- 
tum latens I F, obtufum aguJum F G I fubtendentis,ma- 
/us ent quadratis reJiquorum laterum F G , G I duolo 
redanguli F G H, eft autem G E squalis redte G Hjigi- 
tur quadratum F I majus erit quadratis F G , G I diwlo 
retfanguli F E; hoc eft quadrato B D; atqui quadrato B 
D «quale eft reftihneum A.igitur quadratum F I majus 
ent quadratis F G, G I rettilineo dato A. Triangulurru 
igitur conftitutum eft,ita ut quadratum unius lateris>&c. 
Quod crat facxcndum . 
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PKOBL. XXVIL PROPOS. LXIIL 



Triangolum conftitucrc , ita ut quadratum unius ia 
tcrisminusfit cjuadratis rclicjuorum laterum da- 
to rcdilineo . 



OPortct conftitucrc triangulum, ita ut quadracum 
imius latcris minus fh quadratis wliquorumlatc- 
rum te&ilineo A. Fiat quadra- 
tti B C 1) E rcailinco A xqua- 
Ie,& divilblatcrc B Cbitariam 
in F , chicatur a pun&o T : re&a 
F G parallcla B H , cx qua ab- 
fcindatur G H Jtaualis rc&m G 
E,dcinde a ptiiKto H crcc c ta 
quavis pcrpcndiculari H L ad- 
jungantur GI ■> FI . Dico-, 
triangulum I F G cllc quod 
quarritur . Quoniam igitur an- 
gulus rciftus F H I majorcft an- 
gulo I G F ; crit angulus I G F 
actftuSj idco in triangulo I F G 
quadratum latcris F I , acutuai angulum I G F (Ubten- 
dcncis,minus crit quadratis rcliquorum latcrum F G*G 
I duplo rcCtanguli FGH; cft autcm H G xqualisrcdr 
G E; igitur quadratum F I minus crit quadratisF G,G I 
duplo re&aiiguli F E; hoc cft quadraco B J)> quod cumJ 
fit rcctilinco^A xqualc: crit quadratum latcris F Utrian- 
eruli I F G->minus quadratis rcliquorum latcrum F G 5 GI 
rc-Ltilineo dato A.Conftituttim cft igitur triangulum, ita 
ut quadratum unius latcns mmus,&c Qupd eificicndum 
erat . 

PROBL 
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PROBL. XXVIII. PROPOS. LXIV. 



Dato rctlilineo rc&ilincum fimile , limiliterque po 
firum conftituere , quod cxccdat datum altero da- 
torcdilinco . 



REftilineo A B C conftituendum fit re&ilincum fi- 
milc, fimiliterque pofitum 5 & exccdens idem A B 
Creflilineo datoD. Confti- 
tuaturreftilincum B E Ffimi- 
le 5 fimilitcrquepofitum reLii- 
lineo A B C , & tfquale cedi- 
lineo D^deinde rcftilinca A B 
O B E F ita connedantur in- 
ter fe 5 ut eorum latcra homo- 
loga C B,B F faciat angulu rc- 
ftu CBF, quc fubtcdat rcda£- 
F Cfupcr qua conftituatur rc- 
ftilincum CF G fimile 5 fimili- 
tcrquc pofitum rcftilinco A B 
C . Quod dico exccdcrc idcm 
rettilincum A B C reftilinco 
dato D.Quoniam igiturrefti- 

lineum C F G #quale eft reftilincis A B C,BE F 5 & re^ 
ftilincum B E F ^qualc cft reftilinco D;erit rcftilincum 
C F G a:qualc rcftilineis A B C,& D;hoc cft reftilineum 
C F G exccdet reftilincu A B C fimilc,fimilitcrque po- 
fitum 5 dato rcdilincoD. Dato igitur rcAilinco rcftili- 
ncum fimilc , fimilitcrque pofitum conftitutum cft 3 &c. 
Qupdfaciendum crat. 




PROBL. 
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probl; XXIX. PROPOS. LXV. 



Dato rettilineo rectilincum fimile , fimiliterquc po- 
fitum conftituere ? dcficicns ab eo altcro re&ili- 
nco dato . 

COnftituendum cft reftilineum fimilc, fimiliterquo 
pofitumrcchlinco A B C D,& dcficicns ab co al- 
terore&ilinea 
datoE . Supcr 
latercBCdc- 
fcribatur fc- 
micirculus B 
T C,& confti- 
tuto rcCtilinco 
C F G H fimi- 
li , limilitcr- 
quc pofito rc- 
ftilineo A BC 
D , & xquali ' 
rcdilinco D,connc«ftantur rcftilinca-A B C D,CF G H, 
iraur latus C F,homologum latcri BCaccommodatum 
fit in fcmicirculo B F C , adjungaturquc B F , fupcr 
qua conftiruatur rcftilincum B l K F fimilcfimditcrquc 
politum rcftilineo A B C D.Quod dico dcficcrc ab Ipfo 
A B C D rectilineo E . Quoniam igitur angulus B F C, 
trimguli -B C F, rcdus cft i crit rcclilincum A B C D 
arnuale rcftilineis B I K F,C F G Hiigitur ablato rc&i- 
Imeo CFGH; dcficict rcCtilincum B I k F , quod finn- 
le , fimilitcrque pofitum cft rcctilineo A B C D , ab eo- 
dcm ABC D rcftilinco C F G H \ hoc cft rcrtilineo E . 
Dato bitur rcctilinco rcclilincum fimilc , iimihterquo 
pofitum conftitutum cft, &c. Quod tffickndimcmr. 




So 

PROBL. XXX- PROPOS. LXVI. 




Re&ilincum conftituerc , quod habcat ad duo data_ 
rcdilinca datamproportioncm,&: fimile fit,fimi- 
litcrquc pofitum cuivis dato re&ilinco . 

OPorteatconfHtuerc reftilineum, quod habeat ad 
reftilinea A, B proportionem rctix CD ad DE> 
& fimile fit, iimiliterque 
pofitum cuivis rcvflilineo 
F.Conftituatur reftilinc- 
um G HI,quod fit equa- 
le duobus re&ilineis A 5 
B 5 & fimile fimiliterque 
pofitum re<ftilincoF 5 per 
icoi: ad fin: fex:elem: 5 dc- 
indc inventa D K media£- 
proportionali intcr C 
D 5 D E.inveniatur , per propof. 2. lib. 7. collc: Pappi , 
quarta L M , quce sit ad tertiam H I , ut prima C D ad 
fccunda D K 3 & fupcr rcfta L M conftituatur reftilineu L 
M N similc 5 similiterquc positum re&ilinco F.Quod,di- 
co habcrc ad duo re&ilinea A 5 B data proportioncm re- 
£te C D ad D E . Tribus reftis lincis DK,D E,H I in- 
vcniatur quarta proportionalis I O ; hoc eft sit ut D k 
ad D E 5 ita H I ad I O . QuoniaiTi igitur cft ut C D ad 
D k, ita L Mad H I , &utD k ad DE ; ita H Iad I O: 
crit cx * qualitate ut C D ad D E, ita L M ad I O. Cum 
autem sit ut C D ad D K 5 ita L M ad H I,& ut cadcm C 
D ad D K,ita D k ad D E;(nam C D,D K 5 D E continue 
funt proportionalcs ) crit ut D K ad D £; itaLM 
adH I; cft autcm DK ad D E 5 ut H I ad I O ; crgo erit 
L M ad H I , ut H I ad I O. Continue funt igitur propor- 

tio- 



Sr 

tionalcs L M, H 1, 1 0; quare crit re&ilineum N L M fu- 
per prima L M ad rcftilincum G H I fuper fecunda H I 
conftitutum, ut prima L M ad tcrtiam I 0:fcd ut L M ad 
I O , ita eft ( ut modo dcmonftravimus ) C D ad D E ; 
crgo igitur erit rcftilineum NLM, quod cftfimile, fimi- 
iiterquc pofitum reftilinco F, ad reftilincum G H h hoc 
eft ad duo rcttilinca A, B , ut C D ad D E, Conftitutum 
cft igitur rcailincum habens adduo data re&ilineaj &c. 
Qupd erat facicndum . 

PROBL. XXXI. PROPOS. LXVII. 

Dato rcculinco duo rcftilinca arqualia conftitticire__> 
qtne babeant intcr fc datamproportioncm, &: fint 
iimilia , fimilitcrquc poiita duobus quibuslibet 
datis rcctilineis,utrumque utriquc . 

Eailinco A oportct conftitucrc duo xqualia rc- 
a v dilinca, qua: habcant intcr fc prop ortioncm reft a; 
BCad CD ,& fint fimilia, ' 
fimiliterquc pofita rc<ftili- 
ncis E,F,utrumque utrique. 
Fiat quadratum G H rctti- 
linco A a-quale,& f-tfo la- 
tcrc I H in K , ita ut fit I K 
ad K H,ut B C ad C D,du- 
catur K L parallcla H M. 
Dcindc coftituatur rcftih- 
ncum N xqualc reclilineo 

I L, & fimilcfimilitcrquc po-.» ^J^,- " " uc p0 _ 
neum O xqualc ^^^ 'oC^ » 



R 












I X 


H 




2J 



82 

re&ilineum N re&ilineo E 5 re&iJineum veroO re&iJineo 
Fj^qualia cffc fimul re&ilineo dato A 5 & habere intcr fe 
proportionc rcdxB C ad C D.Quoniam igiturrertilinea 
N 5 O squalia funt re&ilineis I L, L H; hoc cft quadrato 
G H, & eidcm quadrato G H ^quaJe eft re&ilincum A; 
erunt rcdilinca N 5 O aequalia reftilineo A. Cum autem 
fit rediJineum N cequalc rcdiJinco GK, & rcdiJineum 
O rcftilineo L H aequalc i crit utrcdilincum N ad rcfti- 
lineum G KjJta reftiJineum O ad rcdilineum LH;adeo- 
que pcrmutando crit, ut G K ad L H 5 ita N ad Cfcd ut 
G K ad L H 5 ita cft reda I K ad K Hjhoc eft B C ad C D; 
ergo crit ut B C ad C D 5 ita re&ilincum N ad re&ilincu 
O. Dato igitur rcftiJineo conftituta funt duo re&ilinea 3 
&c. Quod etficicndum crat . 

PROBL. XXXII. PROPOS. LXVIIL 

Reiflam lineam invenire,ad quam ita fc habeat latus 
dati reciilinei , ut cft idem rcdilineumad aJtcrum 
redilincum datum • 

OPortct invenirc re<3am lineam,ad quam ita fe ha- 
beat latus A B raftilinei C , ut eft reftiJineum C 
ad alterum datum rcftilineu A 
D. Conftituatur redilincum / \ \ 
E ^qualcreftjlincoD^ & fi- / C \ \ 13 
mile , fimiJiterque pofitunij / 
reftilinco C. Deinde Jateri- A 
bus homoJogis A B, F G in- 
veniatur tertia proportiona- H 
naJisH.Quam , dico eifo 
quxfitam. Quoniam igitur 
trcs rc&a: lineas A B,F G 5 H 
funtcontinuc proportiona- 

lcsi 
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lesieritut reftihneum C fuper prima A B ad reftilincum 
E fuper fecunda F G;hoc eft ad rcdilineum D,ita p rima 
A B ad tcrtiam H . Ergo rc&am lincam invcnimus* ad 
quam ita fe habet , &c. Quod faciendum crat . 

PROBL. XXXIII. PROPOS. LXIX. 

Dato triangulo quilatero hcxagonum cequilaterum, 
6j xquiangulum o:qualc conititucrc . 

TRiangulo xquilatcro A B C hexagonum xquilate- 
rum , & xquiangulum xqualc cft conftitucndum. 
Dividatur B C bifariam in D > 
invcniaturquc E F mcdia pro- 
poi tionalis inter BC&CD , 
fupcr qua tiiangulum xquilatc- 
rum E F G conftituatui &: in_> 
circulo H I K,circa trianguluno 
E F G dcfcripto, infcnbatur hc- 
xagonum G H E I F K xquilatc- 
rum, & xquiangulum.Quod, di- 
co triangulo xquilatcro A B C 
eftc xqualc . Ab angulis G, E,F 
ad ccntrum L ducatur G L->E L, 
F L.Quoniam igitur latcra HG> 
H E , trianguli H E G, xqualio^ 
funt latcribus L G,L E, triangu- 
li L E G,utrumq;utriquc,& balis 
G E communis , crit triangu- 
lum H E G triangulo L E G xqualc.Eadcmquc rationo 
triangula E I F,F K G xqualia crunt triangulis LE F,L 
F G;adcoq; hexagonum G H E I F K duplum crit trian- 
guli G E F. Cum autem B C, E F,B D (int continuc pro- 
portionalcs; crit triangulum B C A fupcr prima B C co- 
r L 2 ftitu- 
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ftitutifcad triangulum E F G fuper fccundaE F confhtu- 
tumriit prima B C ad tertiam B D 5 atqui B C dupla eft 
ipfiusBD; igiturtrian^ulumAB C duplum crit tnaguh 
EFG; fcd cjufdem trianguli E F G duplum eflc de- 
monftravimus hcxagonum G H E I F K5 igitur hexago- 
num GHEIFK arquilatcrum 3 & aequiangulum , & 
triangulumsquilaterum A B C inter fc erunt squalia^. 
Pato igiturtriangulo ^quilatero fa&um eft 5 &c. Quod 
crat faciendum . 

COROLLARIU M. 

EX hujus propofitionis demonjlratione conftat >hexaga-~ 
numaquilaterum tquiangulum in circulo infari- 
ptum duplum ejfe trianguli aquilateri in eodem circulo 
infcripti . 

PROBL. XXXIV. FROPOS. LXX. 

Dato hexagono -xquilatcro 5 & axjiiiangulo triangu- 
lum squilatcrum sequale conftituere . 

DAtohexagono a:quila- 
tero, & xquiangulo A A 
B CD E F triangulum cequi- 
iaterum arqualc oportct con- 
ftituere . In circulo BDF, 
circa hexagonum A B C I) 
E F defcripto 3 infcribatur 
triangulum aequilaterum A 
CE 5 &eredaE G adCE 
perpendiculari 5 qu£ tfqualis 
fitipfi C E^adjungatur C G, 
fuper quatriangulum xqui- 
laterum CGH conftituatur. 
Quod dico hcxagono A B C 
D E F effe aequalc.Qupniam 
igitur triangulum CEGeft 
re&an- 




reftangulum ; crit triangulum xquilaterum fupcr C G 
xqualetiiangulis xquilatcris fupcr C E >E G,qux cum 
iint intcr fc xqualia, ob xqualitatcm bafium C E, E G ; 
crit triangulumCG H duplum trianguli CEA;fcd 
cjufdcm trianguli C E A duplum eft , pcrcoroll: prxcc- 
dctis propoiohcxagonfi A B C D E F;crgo hcxagonu A 
B C I) E F xquilatcrum^&xquiangulum, & triangulum 
xquilatcrum CGH intcr fc crunt xqualia. Datoigitur 
hcxagonoxquilatcro^&xquiangulofactum cftj&c.Qupd 
crat taciendum . 

THEOR. XXXVII. PROPOS. LXXI. 

Si duo latcra cujufcunquc trianguli bifariam cfiyi- 
dantur;rccla linca ad punctafcctionum adjun&a 
xqualis critdimidix balis . 

Slnt latcra AB,AC) trianguli A B Cbifariam di- 
vifa in D , & E. Dico rcftam D E xqualcm cffc di- 
midix bafis B C . Ducatur E F pa- fl 
rallcla TC&X AB. Qupniam igitur 
E F parallcla cft rcftx A B i crunt 
latcra CA,CB proportionalitcr 
divifa tn E> & Fi fcd A C divifa cft 
bifariam tn E; igitur C B bifariam 
in F divifa crit . Cum autcm A B> 
A C divifa fmt proportionalitcrin 
D> & E; crit D E parallcla rcftx B 
F i in quadrilatcro igitur DBFE 
latcra oppofita funt parallcla;quarcparallclogrammum 
crit, idco latus D E oppofito latcri B F crit xqualc; hoc 
cft dimidix bafis B CNam bafis B Ccx dcmoftratis bi- 
faria divifa eft in F. Si igitur duo latera cujufcuque tna- 

guh 
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guli bifariam dividantur , &c. Quod probandum erat. 
THEOR. XXXVIII. PROPOS. LXXII. 

Si duo parallelogramma fupcr eadem bafi fuerint co- 
ftituta , altitudo vero unius dupla fuerit altitudi- 
nis alterius ; parallelogrammum , quod duplam_, 
habetaltitudinem duplum crit alteriusparallelo- 
grammi . 

Slnt fuper eadem bafi A B duo parallelogramma A B 
C D,A B E F conJtituta,& altitudoparallelogram- 
mi A Edupla fit 

altitudinis pa- G KF "E 

rallelogrammi 
A C . Dico pa- 
rallelo grammu 
AEdupJumefle 
parallelogrami 
A C.Producan- 
tur latera A D, 
B C donec oc- 
currant in G, & 
H rcdfce EF pro- 
du&ein G.Quo. 

niam igitur parallelogramma A E,A H candem habent 
a titudmem, & altitudo paralleJlogrammz A E dupla cft 
altxtudmis parallelogramm! A C ; erit altitudo S 
logramm. A Hdupla akitudinis parallelogrammi A C; 
SSSf n d .° P aral ! eIo €«mmi D H afqualis crit al- 
C D H A 9 T arc P«^og«mma A 

AB nrr ^W'*™*****»^ «quibafes 

A 13, D C funt mtcr fe arqaafcsi igitur paralJcJogramma 

AC, 
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ACDH asrquaha inter fc erunt; ideo totum parallelo- 
gramum A H duplum crit parallclogrammi A C.Eft au- 
tcm parallclogrammum AEaequalc parallclogrammo 
A H ; crgo parallelogrammum A E duplum crit 
ctiam parallclogrammi A C . Si igitur duo parallclo- 
gramma fupcr cadcm bafi fucriiu conftituta > altitudo 
vcro unius> &c. Quod oftcndcndum crat * 

THEOR. XXXIX. PROPOS. LXXIII. 

Si duo triangula fupcr cadcm bafi fucrint conftituta, 
altitudo vcro unius dupla fucrit altitudinis ahc- 
rius: triangulum quod duplam habct altitudincm 
altcrius trianguli auplunierit • 

SUpcr cadcm bafi A B fintcoftituta duo triangula A 
BC,AB D,& altitudo trianguli AB,Clit dupla^ 
alntudinis,trianguli A B D. 
Dico triangulum A B C 
duplum cflc trianguliAB 
D.Ex AB , & BC dcfcri- 
batur parallclogramum A 
BCE,& fimilitcr cxAB, 
BD parallclogramum A B 
D F.Quoniam igitur paral- 
lcloqramum A C duplurru 
cft triauguliABC, &du- A B 

plum ctiam cft parallclogrami B F> ex pnrcedente pro- 
pofi crunt triangulum A B C,& parallelogrammum B F 
intcr fc aequalia;eft autcmparallclogrammn B Fduplum 
trianguli A B D ; ergo triangulum A B C duplum crit 
cjufdcm trianguli A B D . Si igitur dno triangtila fuper 
eadem bafi fucrint conftituta > &c.Quod oftendcndutru 
erat . 

CO- 




CO RO LLARIUM. 



EX hujus thorematis demonjlratione confeat, fe ' triangu- 
lunh &parallelogrammumfuper eadem bafe fuerint 
conflitttta , & altitudo triangulifuerit dupla altitudinis 
parallclogrammh triangulum, & parallelogrammum in- 
terfe ejfe <equalia . 



SCOLIVM. 



QVodfein duobus prtcedentibus propofetionihus tam^ 
duo parallelogramma , quam duo triangula fuper 
" <equalibus bafebusfuerint confiituta idem fequi- 
tur^eademquefere ejl demonjiratio . 

THEOR. XL. PROPOS. LXXIV. 

Sifuerint duo triangula , quorum unum habeat alti- 
tudinem duplam altitudinis akcrius, alterum ve- 
ro bafim duplam alterius bafis : hxc duo triangu- 
la inter fe crunt e^ualia. 



O It altitudo , trianguli A 
v3 B C , dupla altitudinis , 
trianguli D B E , bafis verd 
B E , trianguli DBE, dupla 
fit bafis B Ctrianguli ABC. 
Dico triangula A B C,D B E 
inter fe efle ^qualia . Duca- 
tur D C. Quoniam igitur al- 
titudo trianguli A B C , du- 
pla efl: altitudinis rrianguli 
D B C,& funt fupcr cadem_> 

bafi 
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bafi B Cconftituta;crit 5 per prasccdcntcm propofi, trian- 
gulum A B C duphim triaguli DBC; fcd cjufdcm tria- 
guli D B C duplum cft triangulum D B E : ( bafis cnim 
B E dupla cft bafis B C ) igitur triangula A B C, D B E 
intcr fc crunt cequalia. Quarc fi fucrint duo trianguU^ » 
quorum unum habcat altitudincm duplam alcitudinis 
altcriusj&c. Quod oftcndcndum crat . 

TKEOR. XLL PROPOS. LXXV. 
Si fucrint duo triangula inter fc xqualia ^ quorum^ 
unum habcat altitudinem duplam altitudinis al- 
tcrius, triangulum quod fubduplam habctaltitti- 
dincm^habebit bafim duplam bafisaltcrius . 

Slnt triangula A B C>D B E intcr fc xqualia, altitu- 
do vcro trianguli A B C dupla fit altitudinis triau- 
guli D B E.Dico , ba- 
Cim B E duplam cffo 
bafis B C . Si non di- 
catur dupla 5 vcleft 
dupla major*vel du- 
pla minor . Sit prius 
major dupla. Ex B E * 
qux major eft dupla 
bafis B Cabfcindatur 
B F 5 qu? dupla fit BC> 
jungaturq; DF. Qup- 

niam igitur altitudo > _____ _____ _ 

trianguli A B C > du- B C FEQ 

pla cft altitudinis trianguli D B F, & bafis B F 5 triangu- 
li D B F,dupla cft bafis B Ctrianguli A B Ocrit trian- 
gulum D B F,pcrprxccdcntem propof:,xqualc triangu- 
lo A B C; fcd cidcm triangulo A B C xqualc cft trian- 
gulum D B Es igitur triangula D BF 5 D BE intcrfi^ 

M crunt 




erunt requalia, pars toti. Qupd eft abfurdum . Sit dein- 
de minor dupla . Producatur igitur B E in G,ita ut B G 
dupla fit bafisB C, ducaturque D G. Triangttlum D B 
G, pcr prxccdcntcm, ^quale eft triangulo ABC,& ei- 
dem triangulo A B C zequale eft triangulum DBE; er- 
go triangula D B G, D B E inter fe erunt arqualia , pars 
toti . Qupd eft abfurdum . Itaque bafis B E nec eft du- 
pla major, nec dupla minor^fcd dupla bafts B C Si igi- 
tur fuerintduo triangula intcr fe cequalia 5 quorum unu 
habeat altitudincmduplam,&c. Qupd oftendendu erat. 

THEOR. XLII. PROPOS. LXXVI. 

Si fuerint duo triangula inter fe xqualia, quorurrL, 
unum habeat bafim duplam balis alterius 5 trian- 
gulum quod fubduplam habet bafim habebit al- 
titudinem duplanialtitudinis alterius . 



Slnt duo triangula 
A B C 5 D B E in- 
ter fe #qualia 5 fitque 
bafis B E, trianguli 
D B E 5 dupla bafis 
B Ctrianguli ABC. 
Dico, altitudine tria- 
guli A B C duplam^ 
elfc altitudinis trian- 
guliBDE.Sinon di- 
caturdupla erit , vel 
dupla major , vel du- 

pla minor . Sit prius ^ G £ 

dupla major . Sumatur B F ex redta B A,jungaturq;F Cr 
ita ut aUitudo > trianguii F B C , dupla fit altitudinis > 

tri- 




crianguliDBE.Erunt igitur,pcr 74.propof;hujus,trian- 
gula F B C,D B E inter fc arqualia;cft autcm triangulum 
A B Cxquale eid£ triaguloD B E.igitur triagula ABC, 
F B C aequalia intcr lc crunt.Quod eft abfurdu,pars to- 
ti.Sit dcindedupla minor.Fiat triangulum G B C,ita ut 
ipftus altitudo<lupla fit altitudinis,triaguli D B E.Qua- 
re triangulum G B C,ex eadem 74.propof:huj us, a»quale 
erit triangulo D B E,& eidem tt ngulo D B E arquale eft 
triangulum A B Ccrgo triangula A B C,G B C inter fc 
erunt iqualia ,pars toti. Quod eft abfurdum . Altitudo 
igitur trianguli A B C, nec cft dupla major, nec minor 
dupla:fed dupla altitudinis triaguli D B E. Quare fi fue- 
rint duo triangttla intcr fc a.'qualia,quoru unum habeat 
bafim duplam,&c.Quodprobandum crat . 

THEOR. XLHL PROPOS. LXXVII. 

In triangulo rcdangulo , fi unus acutorum angulo-~ 
rum duplus fucrit rcliqui: latus angulum rcttum 
fubtcndcnsduplumcritlatcris angulum fubdu- 
plum fubtcndcntis . 

IN triangulo rcAangulo A 
BCjfit unus acutorurro 
aneulorum, BACduplusrc- 
liqui ansuli acuti B CA.Dico 
latus AC,oppofitu angtilo rc- 
aoABC,duplumcftclateris 

B A , angulo fubduplo B C A 

° PP ° B D xl U a"l'fifr B c^ A B, i„„gat„rq, D C . Quo- 
o i m rl a t c r i AB , B C , tria„g„li A B C,*q„al.a 
SSi: D ' *% C , triauguli D B C , utru^ 
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utrique , & angulus A B C angulo D B C arqualis ; crit 
ba/is A C bafl C D itqualis 5 & angulus B C A angulo 
B C D ^qualis . Quare totus angulus D C A duplus 
erit anguli B C A;fcd ejufdem anguli B C A duplus eft> 
ex hypothcfi, angulus BAC; ergo anguli DCA,BA 
C intcr fe aequales crunt 5 ideoq; latus D A lateri D C 
"eritxquale j Eft autem eidemlatcri DC cequalelatus 
A Gj'cx dcmoftratis;igitur latera AC 5 A D inter fe erunt 
aequaiiajAtqui Jatus DAduplu eft latcris B Aj(iia B D, 
B Aintcr fe funt #quales)igiturlatus A C ejufdc latcris 
B A erit duplum. Itaque in triangulo rcdlangulojfi unus 
acutorum angulorum, &c. Quod probandum erat . 

THEOR. XLIV. PROPOS. LXXVIH. 

Si ex diametro quadrati abfcifla fucritpars «qtialis 
latcriejufdem quadrati , & pcrpundum fcelionis 
dux parallea? ad latcra du&x fuerint, Gnomon in 
quo minus quadratum exiftitrcliquo quadrato 
crit cTqualis . 



. ' J 


/ 


t- — 





B 



K 



EX diametroA B, 
quadrati A CB D, 
abfcindatur AE xqualis 
lateri A C , & per pim- 
<$um feftionis Eagantur 
ad latera D A, A C pa- 
rajlel* F G , H I . Dico 
gnomoncm DBC GEI, 
in quo minus quadra- 
tum E B exiftit , aequa- 
km e(Te reliquo quadra- 
co A E. Quoniam igitur A C,A E intcr fc funt «qualesj 

crunt 



V 



crunt quadrata ipfarum inter rea?qualia;fedquadratum 
cx A h duplum cft quadrati lateris A G: igitur quadra- 
tum rcdx A C i hoc cft quadratum A C B D duplunu. 
cnr quadrati latcris AG;hoc eft quadrati A G E I.Qua- 
propter quadratum A G E I pars dimidia erit qiiadrati 
A C B D ; crgo altcra mcdictas crit gnomon D B C G 
E I; igitur gnomon DBCGEI quadrato A G E I crit 
xqualis . Si igitur cx diamctro quadrati abfcilfa fuc- 
rit pars xqualis latcri , &c. Quod crat probandum . 

PROBL. XXXV. PROPOS. LXXIX. 

Data recta linca fecta utcunquc , pcr ipfius fcftionis 
punctum rcctam lincam ducerc,cujus fegmcnta_, 
lint rcciproca fcgmcntis dat;c rcdcc linc^ , ha- 
bcantquc datam proportioncm . 



Slt data rcfta Iinca A B, utcunquc fefta in C . Opor- 
tetigitur pcr punctum fcdionis C rcclam lincarru 
duccrc,cujus fcgmcnta Cmt 
rcciproca fcgmcntisAC, n c 
CB,datjercaa?AB, ha- 
bcantq,proportionc datam 
rc<fta: 0 Ead E F. Invcnia- 
tur tribus rcftis lineis D E, j 
E F, A C vel, C B, quarta_, 
proportionalis CG;hoc cft 
fitDE ad EF,utBCad 
CG,& adjunftis B G,A G, 
dcfcribatur,circa triangulu 
A B Ccirculus A H B G,& 
G C producatur in H. Dico fcgmenta HC,C G,rc.tc 
G H, rcciproca cftc fcgmentis A C, C B> refta: A B, & 

11 <X" 
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habcre proportionem re&# D E ad E F.Qnoniam igitur 
in circulo A G B H 5 du# re&x A B, G H fefe mutuo fc- 
cant in Oerit redangulum comprchcnfum fub fcgmcn- 
tis BC,C A, re&x A B 5 squalc reftangulo contento fub 
fcgmcntis HC 5 C G, rcdte G H; adcoq; crit, ut B C ad 
C G-, ita H C ad C Arfunt igiturfcgmcnta H C,C Gre- 
ciproca fegmcntisjA C>C B.Quodautem proportionem 
habeant intqr fc, ac refta D E ad E F, eft manifeftum_> • 
Demonftravimus cnim clfc H C ad C A 5 ut B C ad C G; 
fed B C ad C G eft , ut D E ad EF ; ergo H C ad C A 
erit, utD E ad E F. Segmcnta igitur HC?C G 5 A C,C 
B funt intcr fe reciproca, & datam habcnt proportionc 
reftae D E 5 ad E F. Data igitur re&a linea utcunq; fefta> 
faftum eft> &c. Quod erac faciendum . 

THEOR. XLV. PROPOS. LXXX. 

Si prima ad lecundam eandem rationcm habuerit , 
quam tertia ad quartam 5 exceffus, quo primafu- 
perat fecundam, ad exceffum , quo tcrtia fupcrat 
quartam,eandem habebit rationem, quam fccun- 
da ad quartam. 

Slt prima A B ad recundam C B > uc tertia D E ad 
quar-tam F E • Dico effe exceffum A Q quo prima_ 
AB fuperat fecundam C 

B, ad exceffum D F 5 quo £ £ 

tertia D E fuperat quar- jj F E 

tam F E> ut fecunda C B - 
ad quartam F E; hoc eft 

ACad D F, ut C B ad F E. Quoniam igitur eft A B ad 
C B 5 ut D E ad E F ; erit dividendo A C ad C B , ut D( 
F ad F E , & permutando ACadDF, ut C B ad F E , 

Qua- 
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Quapropterfi prima ad fecundameandem habuerit ra- 
rionem , quam tertia ad quartam , Scc. Qupdoftcnden- 
diun erac . 

THEOR. XJLVL PROPOS. LXXXI. 

Si prima ad fecundam eandem habuerit rationem_»> 
quam tcrtia ad quartam: exceflus , quo prima fu- 
pcrat fccundam > candem habcbit rationcm ad 
primam, quam cxcefliis , quo tcrtia fupcrat quar- 
tam, ad tcrtiam . 

Sltprima AB ad fecundam CB, ut tcrtiaDEad 
quartam F E. Dico clTe cxceflum A C, quo prima. 
AB fuperat fccundam CB, * C B 

ad primam A B , ut cxcef- J T i ■■■■ 

fus D F, quo tertia D E fu- TP f | 

perat quartam FE, adtcr- 

tiam D E;hoc cft A C ad A B, ut D F ad D E. Quoniairr 
ieitur eft A B ad C B , ut D E ad F E; crit div.dcndo A 
C ad C B , ut D F ad F E \ igitur , per compofitionern^ 
rationis contrariam , crit A B ad A C, ut D E ad D F : 
ac proinde invcrtcndo erit A C ad A B, ut D F ad p b. 
Si igitur prima ad fecundam candem rauoncm habue- 
rir, quam tcctia ad quartam , &c Quod crat oftenden- 
dum . 

SCHO LIV M . 

IN bis duabus prscedentibus propofitionibus , utperfpi- 
cuumeft , antecedensproportionis dcbetfuperare confe- 
tucntemjtfumtpojfn cxcejfus*u)us babetur confideratxo . 

THEOIU 
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THEOR- XLVII. PROPOS: 1XXXIL 

Si primaad fecundam candem habuerit rationem ^ 
quam tcrtia ad quartam; crit exccffus,quo fecun- 
da fuperat primam, ad primam, ut exceffus,quo 
quarta fupcrat tertiam, ad tertiam . 

Slt prima A B ad fecundam A C, ut tertia DEad 
quartam D F . Dico excefsum B C,quo fecunda A 
y luperat primamAB,ef- 

fe ad primamA B,ut ex- a t> r 

cefliisEF,quoquarta DF 1 1 " « 

fuperat tertiam DE,ad ter- D B , *i 

tiam D E;hoc eft B C ad A 1 — ' ■■ % 

E ad D F; ent dividendo ABad B C,ut D E ad E Fiii£ 
tur, convertendo,ent BCad A B,ut E F ad D E-Ouareff 

tia , &c. Quod erat probandum . 

PROPOS. LXXXIII. 

Si prima ad fccundam candem habuerit rationem 
quam tertia ad quartam: erit excetfus, quo iecunda 
fuperat pnmam,ad fecundam,ut exceffuLuo quar- 
ta fuperat tertiam , ad quartam . H H ~ 

SltprimaAB ad fecun- 
dam A C,ut tcrtia D E 
ad quartam D F . Dico ex- 
ceffurn B C , quo fecunda A 
C iuperat primam A B , cffe 

ad fecundam AC, ut exceiTus E F , quo quarta D F fu- 

perat 
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pcrat tei tiam D E,ad quartam D F;hoc cft B C ad A C> 
ut E F ad D F • Quoniam igitur A B eft ad A C > Kit D E 
ad D F ; crit dividendo A B ad B C * ut D E ad E F, Sc 
componcndo erit A C ad B C > ut D F ad E F ; crgo, o 
contrario critB C ad A O ut E F ad D F. Itaquc fi pri- 
ma ad fccundam candcm habucrit rationcm, quam ter- 
tia ad quartam^&c.Quod demonftrarc oportebat. 

SCUO LIV M . 

POrro pcrfpicuum efi tn bis duabus pr&cedcnt\buspropofi- 
tiontbus confequentem debere ejje majorem anteccdeute^ 
ut fumipoffit excefjus^quo confcquens f uperat antecedentem. 

L E M M A . 

Si fucrint dttie reftar linc* i&cquales quarum major 
dupla fitminoris; quadratum majoris duplum crit re- 
ftangulifub utraquc contcnti . 

SUrefta A B dupla reftje B A B , 
C . Dico quadratum ex A 
Bduplum ejfe reftangult fub 

AB^BC contenti. Quoniam igitur quadratam ex A B ->& 
reFtangulumfub A B -> B C eandem bafim habent AB*>& 
quadratum ex A B altitudinem habet A B duplamaltitudi- 
ttis B Creflanguh A B C\crit per prop\-ji.hu)us^quadratum 
A B duplum reffanguli ABC. ghtod demonftrandumerat . 



THEOR 
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THEOR. XLIX. PROPOS. LXXXIV. 

Rcftangulum contcntum fub Jatcre trianguli xqui- 
latcri,& fub ipfius dimidia a?quale cltreclangulis 
contcntis fub fcgmentis perpendicularium,ab an- 
gulis ad oppofita latera,cadentium . 

AB angulis A B C, B C A, C A B,mangulia?qiiil;i- 
tcri A B Ccadant ad latcra oppofita A C , A B , 
B C pcrpendicularcs B D,C 
E,AF,qua',quia fecant angu- 
los a quibus funt dufta? bifa- 
riam, fe mutuo fecabunt , in 
G,per propof:59»hujus.Dico 
re&angulum contentum fub 
latere A B,trianguli a?quila- 
tcri A B C , . & fub ipfius di- 
midia B E a?quale c(Tc refta- 
gulis contentis fub fegmetis 
A G , G F, B G , G D, C G , 
G E,perpendicularium A F, B D,C Bihoc eft re&angulG 
A B Ea?quale efle reftagulis A G F,B G D,C G E.Circa 
triangulum A B C circulus dcfcribatur C B A . Qupnia 
Jgitur,pcrcoroll:prop:i8.1ib.i4.AG dupla cft reda? GF; 
ent,per praxedes lcmma,quadratu A G duplum retfan- 
guJi A G F, &,per idem lcmma,quadratum A B duplum 
rctfanguh ABE;cft autc quadratum AB,per prop: 1 2 .Jib. 
1 3. tnplum quadrati A G y ergo rectan.<Tulum A B E rc- 
fianguli A G F triplum crit ; hoc cft acqualc tribus rc- 
tfanguhs A G F , B G D , C G E. Itaquc re&afflguiunu 
eontcntum fub laterc trianguli cquilateri , & fiib ipfius 
dimidia arqualc cft, &c. Quod oftcnd cndum crat . 

THEOR. 
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THEOR. L. PROPOS. LXXXV. 



Rcch linca in circulo accommodata fccans lcmidia- 
metrum ejufdcm bifariam , & ad angulos icftos, 
crit larus trianguli axjuilatcri in codcm circulo 
infcriptu 

REcb A B in circulo A B Caccommodata fecetfe- 
midiamctram D E bifariamin F 5 & ad angulos 
rcftos. DicoAB cflclatui 
trianguli xquilateri in cir- 
culo ABC infcripti.Adju- 
gantur rcftx AE, DB, 
& divifo arcu A C B bifa- 
riam in C s jungantur 
rcvftx AC,B C.Qupniam 
igitur duo latcra A F 3 F E, 
ti ianguli A F E > sqoaliaJ 
funt duobus latcribus B F> 
F D,trianguli B F D,utru- 
quc utriquc , angulus vc- 
ro A F E angulo B F D xqualis ; crit A E rcmidiametro 
D B xqualis.Quarc A E latus crit hexagoni xquilateri, 
& xquianguli in circulo A B C infcriptii ergo arcus A E 
eftpars fcxta circuli A B C ; fed arcus E B xqualis eft 
arcui A E;igiturtotus arcusA E B dux fcxtx parteserit; 
hoc cft pars tcrtia circuli A BOergo rcliquxdux tcrtix 
partcs, crit arcus A C B,qui cum fit bifariam divifus m 
C; erit uterq; arcus A C,C B tcrtia pars circuli A BC, 
Divifa eftjgitur circumphcrcntia C B A,circuli ABC in 
tres arcus AB,BC,CA intcr fc xqualcs 3 ac proindo 
redx A C,C B,BA ipfis fubtcnfx inter fe xquales erunt, 
triangulum igitur A C B cft xquilatcrum. Itaque ttto* 
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ABlatus eft trianguli aequilateri in circulo A B C in- 
fcripti . Qupd erat demonftrandum . 

THEOR. LI. PROPOS. I XXXVI. 

Sirc&alinea fccucrit fcmidiametrum circuli bifa- 
riam, & ad angulos rc&os; Jatera trianguli £qui- 
laten fupcr lpfa conftituti, & extra circulum Vcr- 
gcntis ipfum circulurn tangcnt . 



s 



Emidiamcter A B, circuli DGC, fccctur a rcfta C 
D bifariam 5 & ad angulos reftos in'E 5 & fuper C D 
conftituatur triangulum xqui- 
laterum C D F cxtra circulum 
D G C vergcns. Dico latcra F 
C 5 F D 5 trianguli tfquilatcri C 
D F 5 tangere circulum D G C . 
Conftituatur fuper D Ctrian- 
gulum gquilaterum D C G in- 
tra circulum D G C cadens 
( quod 5 per praecedentcm , crit 
in circulo D G C irificriptiiau) 
ducaturque femidiamctri C B> 
D B • Quoniam igitur angulus 
C B D duplus eft anguli C G 
D 5 qui pars tertia eft duorurru 
rc&orum > crit ipfc dux tcvtix 
partes duorum recftorum ; adeoque alia pars tertia duo 
rum reAorum crunt anguli B C D 5 B D C; hoc cft crunt 
du* terti* partes unius rerti, qui cum ftnt inter fc a?qua- 
les ; crit unus ipfonim 5 nempc angulus B C D parster 
tia unius recflii cft autem angulus F C D duce teiria? par- 

tes 
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tcs unius refti j ergo totus angulus F C B erit tres tertije 
partes unius reftiihoc cft rc&us; acpropterea rcfta C F, 
ab cxtremitatc femidiametri C B ad angulos rcftosdu- 
fta,taget circulum D G C. Eadcm rationc F J) cundem 
circulum D G C tangct. Itaque fi refta linca fccucrit fe- 
midiamctrum circuli bitariam 5 &c. Quod oftcndendum 
crat • 



THEOR. LII. PROPOS. LXXXVII. 



Si circuli fcmidiamcter bifuriam feda fucrit, &a 
puncto kiftionis pcrpcndicularis ad ipsa excitetur, 
doncc circumphcrcntia? occurrat j rcftangulunu 
contcntum fub compofita cx diamctro , & fcmi- 
diametro ? & fub fcmidiamctro fola xqualc crit 
quadratis^qua: fiunt altcrum a pcrpcndiculari 5 alte- 
rum vci o a majori fcgmcnto diamctri . 

Dlvidatur fcmidiameter A B>circuli BCDE, bifa- 
riam in F,& a pun&o F ad ipfam A B perpcndicu- 
laris crigatur FC cir- 
cumphcrcntix occur- 
rens in C . Dico re- 
ftagulu cotctu fub rc- 
ftalinea copofita ex 
diametro D B , & fc- 
midiamctro AB, & 
fubfcmidiamctrofo- 
lacfTc ABjqualequa 
dratis,quxfiutaltcru 
a perpcdiculari F Caltcru vero a majon fcgmcnto F D, 
diamcui B D.Producatur C F in E, & fupcr C E confti- 

tuatur 




tuatur triangulnm asquilatcrum C E G extra circulum^ 
cades;jungaturque C D,E D;eritigitur per coft.prop.8) . 
luijus,triangulum C D E a?quilaterura, & D B produeta, 
neceflario per pun<ftum G tranfibit,quia triangulum C E 
G eft aequilaterum, & retfta F G fccar.bafim C E bifaria , 
& ad angulos rc<ftos. Quoniam igitur anguli D C F , D 
F Ctrianguli F D Caequales funt angulis G C F,G F C, 
trianguli FG Cuterq, utriq;,& Jatus C F commune;erit 
latus D F latcri GF aequale.-demptisigitur redis A F,B 
F,qux> inter fe furit a:quales,remanebijt,D A,B G a?qua- 
Ies interfe ; refta igitur D G eft compofita ex diametro 
DB,& re<fta B G,qua> femidiametro D A cftaequalis.Cu 
autem D C, C G , inter fefunt asquales erunt ipfarurru 
quadrata inter fe arqualia ; fed quadrato D C a'qualia_ 
funt quadrata C F, F D; ergo quadrata C F , F D qua- 
drato C G a>qualia erunt. Et quia , per pra?cedentem,re- 
<fta C G tangens eft circulum B C D E;crit reclangulum 
D G B atquale quadrato C G: hoc cft quadratis C F, F 
D. Quare fi circuli femidiameter bifariam fecta fuerit,& 
a purufto feftionis perpendicularis , &c.Quod crat de- 
monftrandum . 

THEOR. LIII. PROPOS. LXXXVIII. 

Si extra circulum fumatur punclum , & ab co ad ex- 
trema punda diametri cjufdem circuli dux rc&x 
linex dudafuerint,quaru.muna circulunifecet,& 
rcftangulum fub ipfa fccante,& fub interius afsu- 
pta contcntum a?qualc fucrit quadrato diametri 
Altera re<fta linca circulum tangcns erit . 

APunrto A ad «xtrcma pun«fta B , & C , diametri 
B Ccircuh B C D,fint du<fta? dua? re<fta> linea> A B, 

AC, 
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A C > quarum A B fit fecans cir- 
culum BCD,& reftangulum fub 
ipfa AB>& fut> interius affumpta 
L> B arquale fit quadrato diame- 
tri B C.Dico alteram re&amAC 
tangcntcm eflc circulumB C D. 
Ducatur D C.Quoniamigiturre- 
ftangulum A B D xqualc cft qua- 
drato B Qcrit A B ad B C,ut B C 
adB D ; ideoquc quia trianguli-r 
A C B>C B D habcnt latcracirca 
communcm angulum AB C pro- 
portionalia* hoc cft A B ad B C > 
ut B C ad B Dicrunt ipfa triangu- 
la AC B,C B D xquianguIa;ideo- 
qucangulus A C B rc&us erit^utpotequi^qualiseft an- 
gulo rccto B D C in fcmicirculo ; Quare A C tangens 
crit circulum B C D . Si igitur extra circulum fumatur 
punctuni) & ab co > &c. Quod oftendendura erat . 




THEOR. LIV. PROPOS. LXXXIX. 

Si cxtra circulum fumatur punftum , ab co dutix 
fucrint dux tcQtx lincx > quarum una circulum fc- 
cct, altcra vcro eundcm contingat, & quadratum 
rectx lincx fubtcnfo arcui £ fccantc,& tangcnte_, 
intcrccpto xqualc fucrit rc&angulo contento fub 
fccant c 5 & fub intcruis aflumpta: Rcfta. 1 lla linca 
lubtenfa crit diamctcr circuli - 



A 



Pun<fto A cxtra circulum B D C fint dufta» dux 
recU* line* A B,A C> quarumaltera A B circulu 

B DC 
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B D C fecet,altera vero A C eun- 
dem circulum B D C tangat , fitq; 
quadratum B Ca?qualere<5tangu- 
lo A B D. Dico fubtenfam B C ef- 
fe diametrum circuli B D C. 
Adjungatur D C.Quoniam igitur 
quadratum rc<5ta? A C «quale eft 
reclanguloAB D;erit ABad BC, 
ut B C ad B D; Quarecumtrian- 
gula A B C,B D C habeant circa 
communem angulum AB C late- 
ra proportionalia;erunt ipfa inter 4 
fe cequiangula ; ergo angulus B A 
C angulo B C D erit a?qualis. Cu 
autem angulus D A C , trianguli 
A C D jequalis fit angulo D C B , trianguli C B D , & 
angulus D C A , ad conta&us tangentis A C , a?qualis 
angulo D B C, in alterno fegmento;erit reliquus angu- 
lus A D C reliquo angulo B D C a?qualis,idcirco angu- 
lus B D Creclus erit; igitur fegmentum B C D , in quo 
conftitutus eft angulus re<5tus B D C , femicirculus erit ; 
Ac propterea B C circuli diametereft . Itaquc fi extra 
circulum fumaturpuntf um, & ab co,&c. Quod erat pro- 
bandum . 

THEOR. IV. PROPOS. XC. 

Si extra circulum fumaturpundum,abcoque du&x 
fucrint dux rcttx ajqualcs circulum fccantcs:Rc- 
6tx fineae fubtenfe arcubus a fecantibus intcrce- 
ptis parallela? intcr fe crunt . 

Pun<5to A extracirculnm B C D E fint du<5t£ere<5ta? 
A C, A D a?quales inter fe, & circulum B C D E 

fc- 



A 
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fecantes. Dico rcttasB E , CDfubtenfasarcubusE h\ 
1) C inteiceptis a fccantibus A 
C> A D, paraJlclas intcr fc clfe. 
Quoniam igitur rcttagulum fub • 
A C ^ A B xqualc cft redangulo 
fub AD, AEseric A CadAE, 
ut A Dad A B>& viciflim ut A C 
ad A D,ita A E ad A B;funt au- 
tem ACAD intcr fc xquales ; 
igitur A E> A B a:quales inter fc 
erunttac idcoqux rcmancntBC 
ED aequales etiam inter fe crunt. 
Quare crit AB ad A E,ut B C ad 
ED,& permutando A B ad B C, ut A E ad E D; Sc&z 
funt igitur Iatera AC 5 A D>trianguli A C D,proportio- 
naliter in B> E; igitur B E parallcla crit bafi C D.Si igi- 
tur extra circulum fumatur punwtum, ab coqi &c. Quod 
erat dcmonftrandum . 




THEOR. LVI. PROPOS. XCI. 

Si cxtra circulum fumatur puncfcum, ab eoquedua* 
rcStx linex du&x fucrint circulum fecantes,&: re- 
£tx lineae fubtcnfe arcubus ab ipfis intcrccptis 
f ucrint parallelx: fccantcs intcr fc xquales erunt . 

APun#o A extra circulum BCDElint du<fte du# 
reftx A C,A D fecantes circulum B C D E,& re- 
ttx BE,CD fubtenfx arcubus E B,D C ab ipfis fecati- 
bus A C*AD,fint inter fe parallela?.Dicofecantes A C> 
A D xquales inter fe cffc . Ducatur F G tangenscircu- 
lum B C D E in C>jungaturq> B D. Quoniam igitur an- 
eulus F C B arqualis eft angulo B D C ? & eidcm an&ulo 
b O BDC 
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B D C iTqualis eft angulus EBD; crunt anguli F C B , 

E B D intcr fe jrquales ; Efl 
autcm angulus G C D angulo 
CBD cequalis ; igiturtotus 
agulus CBE cequalis cft duobus 
angulis FCB,GCD, fed an- 
guli FCB,GCD, fimul cuin 
angulo BC D «rquales sut duo- 
bus rc&is > igitur angulus C B 
Efimulcum anguloBCD duo- 
bus re&is sequalis erit; fcd ide 
5gulus C B E cum angulo C D 
E etia duobus re£tis cft a:qua- 
lis: igitur anguli B C D,E D C 
aequales inter fc erunt; ac propterea fecantes AC,AD 
ipfis oppofit* a?qualcs inter fefunt. Si cxtra circulum 
fumatur punftum, ab coquc dux rcftx lineje diift* fuc- 
rint 3 &c. Qupd erat demonftrandum • 

THEOR. LVIL PROPOS. XCII. 

Si a centris duoru circulorum,fivc k exterius tangat, 
five non, dux tangcntcs ipfos circulos,fefe mutuo 
fecantcs,demittantur , rc&angulum comprchensu 
fub fcgmcntis unius a^quale crit ei , quod fub feg- 
mentis alterius continctur re&angulo . 

ACentris A , B circulorum CD E ,F G H ducantur 
rcftar AG,BDcirculos CD E,FGH tagetcsrhoceft 
A G tangens circulum FGH,BD vcro circulum C D E, 
qua fcfe mutuo fcccnt in I j Dico rctfangulum compre- 
henfum fub fegmentis A I,IG tangcntis A G *qualo 
cfle ei, quod fub fegmcntis BI,ID tangcntis B D con- 

tine- 



!<*7 

tinctur, reftangulo . A ccntris A > B ad contaftus D , G 
duxrcftx AD, 
B G ducantur. 
Quoniam igi- 
tur rcftx A D, 
BG funtad D 
B,GA pcrpc- 
dicularcs; crit 
agulus A D I , 
triaguli AID » 
xqualis anguloBG I,triaguli B I G,&cft angulus A I D 
xqualis agulo B I Gicrit crgo rcliquus angulus DA I re- 
liquo angulo G B I xqualis.Quarc triangula A D I,B G 
I xquiangula inter fc crunt, ac proptcrca latcra A I, I D 
trianguli D A t, & latcra B I, I Gj trianguli B G I , qux 
circa xqualcs angulos A I D,BI G funr, proportionalia 
crunt; hoc cft erit A I ad I D •> ut B I ad I G , adcoq; rc- 
ftangulum comprehcnfum fub cxtrcmis A I, I G; hoc cft 
fub fcgmcntis tangcntis A G xquale crit ci , quod fttb 
mediis B I, I D,hoc eft fub fcgmcntis tangcntis B D co- 
prchenditur,rc\5tangulo. Quaproptcrfi a ccntris duorum 
circulorum , fwc fc cxtcrius tangant , fivc non,dux tan- 
gentcs, &c. Quod oftcndcndum crat . 

PROBL. XXXVI. PROPOS. XCIII. 
Circuli pcriphcriam in data proportionc fccarc . 

Slt fccanda periphcria A B C D in data proportione 
rctfx E F ad F G.Dividatur E F,quam volumus cf- 
fc antcccdentem proportionis, bifariam in H , & confti- 
tuatur triangulum ifofcclcs I L K, pcr propof: ?7-lib. r. 
collec. Pappi>cujus uterq;anguloru L I K , I K L, qui ad 
bafin I Kfunt 5 habcat ad reiiquum I LKproportioncm , 

O z quam 
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quam habet rc&a H F ad re&am F G . Deinde abfcin- 
datur a circu- 
16 A B C D 
fegmcntum B 
C D,quod ca- 
piat angulum 
D C B a?qua- 
lcm angulis L 
I K,L K I.Di- 
co periphcria 
ABCDdivi- 
fam efte iru 

data proportionc re<ffce EF ad F G ; hoc eft efse arcum 
B A D ad arcum D C B, ut reda E FadF G.In fegmcn- 
to B A D confticuatitt angulus D A B . Quoniam igitur 
EH,HF inter fefunta?quales,habebuntad candemFG 
candem proportionem.Eademq;rationc quia anguli L I 
K, L K I, funt intcr fe acqualcs,habebunt ad eundcm an- 
gulum I L K candem proportionem . Quare cum angu- 
lus L I K habcat ad angulum I L K proportionem recix 
HF ad F G, habebit ctiam angulus L K I ad angulunx, 
I L K proportionem eandcm, ac habct rcSta H F;hoc cft 
reda E H ad F G . Itaque cum prima L I K ad fccundam 
IL K eandem habcat proportionem,quam tcrtia HF ad 
quartam F G,& quinta L K I ad fecnndam I L K eandem 
habeatproportionem,quamfexta E H ad quartam F G: 
compofita ex prima L I K, & quinta L K I habebk ad fe- 
cundam I L Kcandem proportionem,ac habctE Fcom- 
pofita cx prima E H, &fexta H F ad quartam F G ; hoc 
eft ent angulus B C D,qui a-qualis eft anculis LI K,LKI, 
ad angulum I L K,ut E F ad F G.Et quia angulus B C D 
a;quahseft,ex conftru&ione angulis 1 K L, K I Ljerit re- 
liquus angulus B A D rcliquo anguloIL K*qualis(nam 
tam anguh B C D, B A D, quam anguli I K L , K I L, I 

LK 



d »obusrcAis sut iequales;adcoq;aguIu$ BCD erit ad 
angulum B A D, ut E F ad F G,f ed ut angulus B C D ad 
angulum B A D,ita cft arcus D A B ad arcum DCB; 
lgitur cnt etia ut E F ad F G ita arcus DA B ad arcum, 
>C B. Circuji igitur pcriphcria fe&a cft,&c.Quod erat 
facicndum . 



PROBL. XXXVII. PROPOS. XCIV. 



Ex duobus quibuslibct circulis duo kgmenra ab- 
fcindcre, cju.r capiantduos angulos datam pro- 
portioncm tcncntcs. 

EX circulis ABCD,EFGH abfcindcrc oportct 
duo fcgmcnta,qua?capiant duos angulos datanu 
proportioncm 
rcftx I K ad K 
L habcntes . 
Dividatur pcr 
prxccdcntcni^ 
pcriphcria AB 
C D in data 
proportioncIK 
ad K U hoc cft 
fitntl K ad K 

L,ita fcgmcnttim B C D ad fcgmentum B A D , quibus 
infiftant anguli B A D, B C D. aufcratur dcindc a circu- 
16 E F G H fcgmcntum F E H, quod capiat angulum H 
E F arqualcm angulo B CD. Dico fcgmcnta B A D,FE 
H, abfcifla a circulis A B C D, E FG H,capcrc angulos 
B A D , F E H habcntcs proporrioncm re&X I K ad k L. 
Quoniam igitur fcgmcnriun B C D ad fcgmcntum BAD 
cft ut I K ad K L , & ut idcm fcgmcntum B C D ad fcg- 

mcntuin 
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mentum B AD, ita eft angulus B A D ad angulum B C 
D;crit ut I K ad K L,ita angulus B A D ad angulum B C 
Drhoc eft ad angulu F E H>funtenim anguli B C D 9 FE 
H>ex conftru&ione, inter fe irquales • Ex duobus igitur 
circulis abfciffa funt duo fegmenta> qu#, &c. Quod erat 
faciendum • 

THEOR.LVIII. PROPOS. XCV. 

Si dux retfbelinexabeodem pundlo dufta: fuerint, 
quarum una fecet duos circulos , tranfeatque per 
ipforum centra,altera vero eofdem contingatrfeg- 
menta circulorum ab ipfis intercepta five conve- 
xa,five conca va fimilia inter fe erunt,& infuper re- 
£he linea? ipfis fubtenfe erunt inter fe parallete . 

APunfto A fint du&x dux re- 
<fte AB, AC, quarum una., 
A B fecet circulos B C D, F E G, 
tranfeatquc per ipforum ccntra H, 
& Laltera vero ACeofdem circu- 
los cotingat in C, & E . Dico fcg- 
menta G E, D C, convexa,& feg- 
menta EF, CB concava intcr fe 
fimilia effe, & infuper reftas G E, 
D C, E F, C B>ipfis fubtenfispa- 
rallelas inter fe effe, Utraqs utriq; 
A cctris H,&I ad pun&a cotaftus 
E, C adiungantur rctlx H E , 
IC.Quoniam igituranguli AEH, 
AC I funt intcr fcxqualcs:(ambo 
enim funt rcfti) erunt H E,IC 
intcr fe parallcJx ; quare anguli 

GHE, 
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G H E J) I C intcr fe squales cruntjfcd angulus G H E 
duplus cft anguli G F E,& angulus D I C duplus anguli 
D B Citgitur anguliG F E,D B C cequales intcrfccrunt; 
adeoq; iegmcnta GE,D C fimilia intcr fc crunt.Eadcm 
rationc quia anguli F G E,B D C funt intcr fc xqualcs; 
crunt fcgmcnta E F,C B fimilia intcr fc.Qnod rcftac G E, 
D C, & rcrtx E F , C B iint inter fc parallcljtscft mani- 
feftu,oftcdimus cnim angulos GFE, DBC eflc intcrfe 
xqualcs, itcm,& angulos F G E,B D C xqualcs intcr fc. 
Si dux igitur rt&S lincx ab codcm pfirto du^je fucrint , 
quarum una fccct duos circulus , tranfcatq; &c. Quod 
crat oftcndcndum . 

L E M M A . 

Si parallclogrammu habuerit bina latera ipfum com- 
prchcndcntia dupla duorum iatcrum altenus parallclo- 
grammi, fimilis, fimilitcrquc poiiti utrumq; utriufquo l 
rarallclogrammum parallelogrammi quadruplum cnt . 



G 



/ 



HAbeat parallelogra- 
mum ABCDlate- 
ra A B , B C ipfum com- 
prehcndentia dupla duo- 
rumlaterum E B->B F pa- 
rallclogrammi EB F G-fi- 

tnilv •> fimiliterque pofiti , & f ^ 

utrumque utriufq; hoc eft 

Utus A Bduplum lattris f ■ B.&BC duplum latcrts B F . 
Vico paralltlogrammum A C quadruplum ejje parallelo- 
vramm E Ffmtlts fimtlitcrq; pofitu Producatur retUEG 
m H. Quontam ergo B C dupla eft rcclx B F;entparaUe!o- 
erimUTC parallelvgrammi E F dupliem.& quta reila BE 
taualu cft rtil* E Avrit parallctogrammum A H parallt- 
7 logram- 
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logrammoEC aquale ; ergo igitur totum parallelogram- 
mumA C duplum erit parallelogrammi E C\atqui parallelo- 
gramum E C duplum ejl parallelogrammi E F;igitur paral- 
lelogrammum A C quadruplum erit parallelogrammi E F . 
§)uod erat probandum . 

THEOR. LIX. PROPOS. XCVI. 

Si diameter circuli produda fuerit, ita ut adjun&aZ 
fit ajqualis diametro , & ab extremitate adjuncte 
ducaturreclatangens circulum: quadratum di- 
midia? tangentis a-quale erit quadrato in circulo 
infcripto . 

Slt produfta diameter A B, circuli A C B D in E , ita 
gens E F bilT^ * ^™"* 0 A B 3 dividatu ^ tan- 
riam in G.Dico D 
quadratum di- S^/Tk^ 
midice G F,tan- 
gentis E F , a> 
quale efle qua- 
drato C D.Du- 
catur D H per- 
pendicularis ad 
A B . Quo- 

niam igitur triangula A B D , B D H funt inter fo 
ffmilia; erit diameter A B ad rcdam B D,Jut refla B D 
adfcmidiametrum B H. Quare eritquadratum re<a*B 
r>; noc cft quadratum C D a-quale re&angulo A B H 
Cum autem reftangulum A E B quadruplum fit, P cr an- 
teccdcns lcmm^rcdanguli A B H , & quadratum tan- 
gentis E F xquale reclanguloA E Bserit quadratum tl 

§en- 




gentis F F quadruplum re&anguli ABH; hoc cft riua- 
drati C D; Scd idemquadratum tangcntis E F quadru- 
plumeft quadrati ipfius dimidix GF; crit crgoquadra- 
tum re&x G F , qu«r dimidia cfttangcntis E F 5 arqualo 
quadrato CD 5 in circulo A C B D infcripto.Si igitur dia- 
metcr circuli produfta fucrit,&c.Quod erat demoftradu. 

THEOR. LX. PROPOS. XCVII. 
Si in circulo rccla linca non pcr ccntrum cxtenfa fc- 
cct diamctru cjufde circuli ad angulos rc&os;qua- 
dratum a diamctro dcfcriptum cxccdct quadra* 
tum fecantis quadrato quadruplo quadrati rc&x 
lincx > qux intcr pun&um Icchonis, & ccntrurrL, 
circuli intcrponitur . 

INcirculoABCD, cu- 
jus ccntruE, rc&a B D 
fccct diamctrum A C ad 
angulos rcftos inF . Dico 
quadratum diamctri A C 
exccdcrc quadratum fcca- 
tis B D quadrato quadru- 
plo quadrati rc&x E F.Du- 
catur diameter BG>junga- 
turq; D G.Quoniam igitur, 

bafis D G,per propof: 71. hujus 5 dupla eft reftx F E;erit 
quadratum reCtx D G quadruplum quadrati refta? FE • 
Cum autem quadratum B G arqualc fit quadratis refta- 
rum BD,DGj dcmpto quadrato rc&x D G ; cxccdct 
proptcrca quadratum rcftx B G ; hoc eft diamerri A C 
quadratum fecantis B D quadrato rcftx D G,quod qua- 
druplum cft, ex demonftratis, quadrati rcttx F E.Si igi- 
tur in circulo reda linca,&c Quod crat probandum . 

1> PROBL. 




ii 4 

PilOBL. XXXVIII. PROPOS. XCVIII. 




Datareftalinea,circulum dcfcribere, ita ut, fi data_* 
rec~ta linea producarur cum contingat. 

APun&o B crigatur B 
C perpendicularis 
ad datam A B, jungatur- 
que A C, qua? producatur 
utcunque in D. deindu 
durta D E parallela ad C 
B,fumatur ex D E refta D 
F, ita ut fit A D ad D F, 
ut A C ad C B . Deniquc 
centro D , intervallo ve- 
ro D F , defcribatur cir- 
culus F GH . Qucm dico 
cfle quaefitum ; hoc eft re- 
<!H A B eum contingere 

fi ulterius producatur . Producatur igitur A B , qua? ca- 
detin F;Si enim dicatur non cadcre In puntto F.Cadat, 
fi fien poteft,vel in puclo I,vel in pundo K.Cadat primu 
m puncTro I. Quare cum D I parallcla fit xcAx C B;erunt 

^H^rP I,A 1 D ' trian § uli D i A, *quales angulis A 
C J3,ABC,trianguli C B Aradeoque triagulaD I A,CBA 
aequiangula inter fe eruntjldcirco erit A D, ad D I,ut A 
C ad C Bjfcd ut A Cad C B,eft etiam A D ad D F;er*o 
crit A D ad D I,ut eadem A D ad D F; A D igitur ean- 
dem proportionemhabetadDF, &DI. Quapropter 
D F , D I interfe arquales erunt . Pars toti. Quod cft 
abiurdum.Si vcrodicatur A B cadcre ia puiulo KTEode 
argumcnto oftcndcmus , parrem D F toti D K efto 
squalem. Refta igitur A B cadet in puntfoF; ac ideo 
tanget circulumFGH, nam D F parallela eftrertx 

CBj 



H5 

CB, quare angulus A F D re&us erlt.utpote^qui aequa- 
lis angulo redo AB C. Quod erat facicndum . 

PROBl . XXXIX. PROPOS. XCIX. 

In produ&o latcrc quadrati incirculo infcripti,inve' 
nircpun&um, a quo duda tangcnte ipfum circu- 
lum lit quadratum tangentis aequale quadrato in 
circulo infcripro • 

EX latere A B 
utcunq; pro- 
ducto in E abtcin- 
datur A F , ita ut 
A B fit, per propo- 
fit. 9. hujus,media 
proportionalis in- 
ter totam A F > & 
adjunftam B F . 
DicoFc(Tepun<ftu 
de quo quxritur. 

Ducatut igitur F G circulum D C B A tangens . Quo- 
niamigitur AB eft mcdia proportionalis inter totamA 
F-> & adjunftam B F ierit quadratum AC,a media A B 
dcfcriptim^quale reAangulo A F B; fcd cidem re&an- 
gulo A F B aequatur quadratum tangenris F Gi ergo 
quadratum A C, & quadratum tangentis F G inter fo 
erunt xqualia. Quod erat faciendunu 

PROBL. XL. PROPOS. C 

In diametro circuli produfta invcnirc punftum* a 
quo dufta tangcntccirculum,fitquadratumtan : 
gcntis a:qualc quadrato in circulo infcripto . 




Dlameter AB fccetura dia- 
metro CD ad angulos D£ 
re&os, & centro C 5 intervallo 
vcro C D, fecetur B E in F.Di- 
co F effe punftum quxfitum . 
Ducatur igiturFG tangenscir- 
culum A C B D 5 jungaturquo 
C F . Quoniam igitur angulus 
F B C major eft angulo re&o q 
BHCj erit triangulum C B F 
obtufangulum. Quare quadra- 
tum C F sequale erit quadratis 
CB 5 BF 5 & duplo re&anguli ^ 
F B H:Eft autem quadratum C 

B fubdumplum, feu pars dimidia quadrati C D; hocefl 
quadrati C F : ergo altera medietas quadrati C F erit 
quadratum B F> una cum duplo re&anguli F B Hjigitur 
quadratum C B a*quale eft quadrato BF 5 & duplo re- 
ftanguli F B H.Cum autem re&a AB fe&a fit bifariam 
in H 5 & ei adje&a fit in rettum B F > erit re£tangulum-j 
A F B 5 una cum quadrato B H a?quale quadrato F H;fed 
eidem quadrato F H tfqualia funt quadrata F B > B H , 
& duplum rettanguli F B H;ergo quadrata F B 5 B H , & 
duplum rcftanguli F BH gqualia erunt reftangulo A F 
B,& quadratoB H;Ablato igitur comuni quadrato BH; 
crit re&angulum A F B ajquale quadrato F B, & duplo 
rcdanguli FBHi hoc eft quadrato C B;Eft autem qua- 
dratum tangentis F G aequale eidem re&angulo A F B; 
ergo igitur quadratum tangentis F G, & quadratum re- 
£tx C B; hoc eft quadratum C D 3 in circulo infcriptum» 
inter fe funt «equalia . In diametro igitur produAiU 
circuli invcntum eft> &c. Quod fackndum erat . 




F I N I S 
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